Katy i ich rodzaje

Materiat sktada si¢ z sekcji: "Rodzaje katow", "Katy wierzchotkowe i przylegle".

Materiat zawiera ilustracje (fotografie, obrazy, rysunki), filmy, ¢wiczenia interaktywne w tym
otwarte.

Film - okreS$lenie kata, rodzaje katow.
Przyklady - rodzaje katow, katy wierzchotkowe i przylegle, wyznaczanie miar katow.

Cwiczenia - wyznaczanie miar katoéw, rozpoznawanie rodzajow katow.



Katy i ich rodzaje

Zapoznaj si¢ z materialem dotyczacym rodzajow katéow. Przeanalizuj ponizsze przyklady i rozwiagz zadania.
Definicja: Kat

Dwie poétproste o wspélnym poczatku rozcinajg plaszczyzne na dwie czesci. Kazda z tych czeéci, wraz z tymi polprostymi nazywamy
katem.
Wierzchotkiem kata nazywamy wspolny poczatek obu pétprostych, a kazda z poétprostych nazywamy ramieniem kata.

Polproste AC' i AB wyznaczaja dwa katy. Kazdy z nich mozemy oznaczy¢ symbolem <BAC. Aby wskaza¢ o ktory kat chodzi, zaznaczamy

go odpowiednim tukiem.
Przyktad 1

Zapoznaj sie z ponizszg animacja, ktéra opisuje konstrukcje i budowe kata.

Wspolny poczatek obu potprostych nazywamy wierzchotkiem kata,
a kazda z potprostych nazywamy ramieniem kata.

o

ptaszczyzna

Film dostepny pod adresem /preview/resource/R1eL9Qx42gfYG
Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Co to jest kat?

Rodzaje katéow

Kat prosty - 90° Kat ostry - 45° Kat potpetny - 180°
-

¥ Alg

Film dostepny pod adresem /preview/resource/RPW9Gng89IMtTs
Zrédto: Zespét autorski Politechniki k6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Filmik pokazujacy rézne katy za pomocg zegarow.

« Jesli ramiona kata uzupekniajg sie do prostej, to taki kgt nazywamy potpeinym.


file:///preview/resource/R1eL9Qx42gfYG
file:///preview/resource/RPW9Gng89MtTs
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.
e Gdy ramiona kata pokrywaja sie, wyznaczaja kat peiny lub kat zerowy.
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.
» Najczesciej uzywana jednostkq miary kata jest stopien.
o Jeden stopien (1°) to 60 minut katowych (607). Jedna minuta to 60 sekund (60//).
» Katy majgce te samg miare nazywac bedziemy katami réwnymi lub przystajgcymi.

Cwiczenie 1

Uruchom aplet, aby wykona¢ polecenie w nim zawarte.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
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https://zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU

Cwiczenie 2

Uruchom aplet, aby wykonac polecenie w nim zawarte.

Zaséb interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Definicja: Rodzaje katow

« Kat, ktorego miara jest mniejsza od 90°, ale wieksza od 0°, nazywamy kgtem ostrym.
o Kat, ktorego miara jest rowna 90°, nazywamy kgtem prostym.
o Kat, ktorego miara jest wieksza od 90°, ale mniejsza od 180°, nazywamy kgtem rozwartym.

kat ostry kat prosty kat rozwarty
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Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Definicja: Katy wypukte, katy wkleste

 Katy, ktorych miara jest mniejsza od 180° lub rowna 180° nazywamy kgtami wypuktymi.
 Katy, ktorych miara jest wieksza od 1807, ale mniejsza od 360°, to katy wkleste.
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https://zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Ciekawostka

W naukach przyrodniczych najcze$ciej wykorzystywang miarg kata jest miara lukowa. Jednostka jest radian. Miary katéw pojawiaja sie
w wielu wzorach fizycznych. Katy wyrazone w radianach daja prostsze wyniki niz miary wyrazone w stopniach. Jednakze mierzenie
katéw w stopniach w zyciu codziennym jest tak popularne, ze matematycy i przyrodnicy nie rezygnuja catkowicie ze stosowania miary
stopniowe;.

Katy wierzchotkowe i przylegte

Przyktad 2

Zapoznaj sie z przykltadem zawartym w ponizszym aplecie.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU
Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 3

Zapoznaj sie z przykladem zawartym w ponizszym aplecie.

Zaséb interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Definicja: Katy przylegte i wierzchotkowe

» Katy przylegle to dwa katy wypukte, ktére maja jedno rami¢ wspolne, a pozostale ramiona dopelniaja si¢ do proste;j.
» Katy wierzchotkowe to dwa katy wypukle, ktére majg wspolny wierzchotek i przedtuzeniem ramion jednego kata s3 odpowiednie

ramiona drugiego kata.



https://zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU
https://zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Na przykiad o iy na rysunku sa katami przylegtymi. Pary katow wierzchotkowych to i S oraz i d.

Przyktad 4

Zapoznaj si¢ z przykladem zawartym w ponizszym aplecie.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU
Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Twierdzenie: Suma miar katéw przylegtych

Suma miar katéw przyleglych jest réwna 180°.

Przyktad 5

Zapoznaj sie z przykladem zawartym w ponizszym aplecie.

Zaséb interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU


https://zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU
https://zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Twierdzenie: Katy wierzchotkowe
Katy wierzchotkowe majg rowne miary.
Dowdd:

Wprost z twierdzenia o sumie miar katow przylegtych wynika, ze
a+vy=180"
oraz
B+~v=180".

Stad oo = B. Wynika stad, ze katy wierzchotkowe sg réwne.
Przyktad 6

Obliczmy miary katow «, iy zaznaczonych na rysunku.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £odzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Katy o miarach 47° i 8 to katy wierzchotkowe, wiec § = 47°. Kazdy z katéw « i vy jest przylegty do kata o mierze 47°. Zatem
a=vy=180"—47"=133".

Przyktad 7

Wyznaczymy miary katow réownolegloboku ABCD.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Rozwigzanie:

Katy EAF' i DAB to katy wierzchotkowe, maja wigc rowne miary.



|<DAB| = |<EAF| = 60".

Suma katéw réwnolegtoboku lezacych przy jednym boku jest rowna 180°.
Katy DAB i ABC leza przy jednym boku.

|<<DAB| + |<ABC| = 180"
60°+|<<ABC| = 180"
|<<ABC| = 180°—60°

|<ABC| = 120".

W réwnolegloboku katy lezace naprzeciw siebie majg réwne miary.
Kat BCD lezy naprzeciw kata D AB, katy te maja wigc rowne miary.

|<BCD| = |<DAB| = 60"
Podobnie kat ADC lezy naprzeciw kata ABC, katy te majg réwne miary.
|<ABC| = |<ABC| = 120"

Odpowiedz: Miary katow réwnolegloboku sa rowne: 60°, 60°,120°,120°.
Przyktad 8

Zapoznaj sie z animacjg, pokazujacg porownywanie katow.

% Kat B jest mniejszy od kata a.

af

Film dostepny pod adresem /preview/resource/RIncwkBcQcxZS
Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja o poréwnywaniu katow.



file:///preview/resource/R9ncwkBcQcxZS

Cwiczenie 3

Uruchom aplet, aby wykona¢ polecenie w nim zawarte.

Zaséb interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Cwiczenie 4

Rozstrzygnij, czy podane zdanie jest prawdziwe, czy fatszywe. Zaznacz wszystkie zdania prawdziwe.

(] Kat prosty jest katem wypuktym.
(] Katy wierzchotkowe maja réwne miary.
(] Kat potpetny jest katem ostrym.

[ ] Katy przylegte maja réwne miary.
Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 5
Okresdli rodzaj ponizszych katéw, a nastepnie przeciagnij i upus¢ odpowiednie nazwy katéw na grafike.

kat rozwarty  kat potpetny  kat wklesty  kat prosty  kat ostry  kat petny  kat prosty  kat ostry  kat rozwarty

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.


https://zpe.gov.pl/b/P13ZdzBVU

Cwiczenie 6

Uzupetnij zdania, przeciagajac w luki odpowiednie miary katéw i stowa lub kliknij w luke i wybierz odpowied? z listy rozwijalnej.

wpisanych przylegtych

90" | 30" | [ 45" || srodkowych
Zrodto: Zespot autorski Politechniki todzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Cwiczenie 7

Zapoznaj sie z ponizszym rysunkiem.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki kddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Uzupetnij zdania, przeciagajac w luki odpowiednie katy lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz z listy rozwijalnej.

« Kat K LH jest katem przylegtym do kata

. Katé i kat M LK to katy wierzchotkowe.
« Suma miary kata ZLM i miary katai -------------- ijest réwna 180°.
| ZLH || MLK || MLK || ZLH || ZLH |

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 8

Z dwéch katéw przylegtych jeden jest 0 40° wiekszy od drugiego. Jakie miary maja te katy? Zaznacz poprawna odpowiedz.
() 120°i60°
(O 110°i70°
(O 120°i80°

() 95°i55°
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Cwiczenie 9

Jeden z katow przylegtych ma miare osiem razy wieksza od drugiego. Oblicz miary tych katow. Uzupetnij odpowiedz, wpisujac w luki
odpowiednie liczby.

Odpowiedz: Miary tych katéw wynosza } oraz [

Zrédto: Zespot autorski Politechniki kddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 10

Dany jest dowolny kat . lle katéw przylegtych do kata  mozesz dorysowac? Uzupetnij odpowiedz, przeciagajac w luke odpowiednig liczbe
lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz? z listy rozwijalne;j.

Odpowiedz: Liczba katow przylegtych, ktére mozna narysowac do kata x toi

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Cwiczenie 11

Narysuj romb. Podaj miary katow wierzchotkowych oraz przylegtych, jakie tworza przekatne w tym rombie.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Cwiczenie 12

Zapoznaj sie z ponizszym rysunkiem. Oblicz miary katéw «, £, 7.

80°

Zrédto: Zespot autorski Politechniki kddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Uzupetnij ponizsze zdania, wpisujac w luki odpowiednie liczby.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 13

Zapoznaj sie z ponizszym rysunkiem. Oblicz miare kata .

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Uzupetnij ponizsze zdanie, wpisujac w luke odpowiednig liczbe.

Miara kata & wynosi S

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



