Katy przylegte, wierzchotkowe, naprzemianlegte
| odpowiadajgce

Zasob zawiera definicje, twierdzenia i ilustracje interaktywne: katy przylegle, katy
wierzchotkowe, katy odpowiadajace, katy naprzemianlegte, pary katow naprzemianlegtych,
pary katow odpowiadajgcych. llustracje interaktywne - konstrukcja katow
naprzemianlegtych i odpowiadajacych. Cwiczenie interaktywne - uzupeknianie miary kata
dla dwoch prostych réwnoleglych przecietych trzecia.



Katy przylegte, wierzchotkowe, naprzemianlegte
I odpowiadajace

Analizujgc przyklady zawarte w tym materiale poznasz:

« katy wierzchotkowe i przylegle oraz ich wtasnosci,
o katy przy dwoch prostych rownoleglych przecietych trzecig prosta.

Polecenie 1

Zapoznaj sie z apletem przedstawiajacym katy wierzchotkowe. Sprawdz, jak zmienia sie
wzajemne potozenie ramion i wierzchotkdéw zaznaczonych katéw.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

Wielokaty na plaszczyznie. Zwiazki miarowe_katy wierzcholkowe bez miar
Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

Polecenie 2

Zapoznaj sie z apletem przedstawiajacym katy przylegte. Sprawdz, jak zmienia sie wzajemne
potozenie ramion i wierzchotkdw zaznaczonych katow.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

Wielokaty na plaszczyznie. Zwiazki miarowe_katy przylegle_bez miar
Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Definicja: Katy przylegte i wierzchotkowe

» Katy przylegle to dwa katy, ktére majg jedno ramie wspolne, a pozostate ramiona
dopetlniaja si¢ do proste;j.

» Katy wierzchotkowe to dwa katy, ktore maja wspolny wierzchotek i przedtuzeniem
ramion jednego kata s3 odpowiednie ramiona drugiego kata.


https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Na przyktad o i v na rysunku sa katami przylegtymi. Pary katow wierzchotkowych to o i
oraz yid.



Polecenie 3

Zapoznaj sie z apletem przedstawiajacym katy przylegte. Sprawdz, jak zmienia sie suma miar
zaznaczonych katow.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

G_katy_przylegle
Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Twierdzenie: Suma miar katow przylegtych

Suma miar katow przyleglych jest réwna 180°.

Wprost z twierdzenia o sumie miar katow przylegtych wynika, ze

a—+vy=180"°

oraz

B+~ =180".

Stad a = . UdowodniliSmy w ten sposob nastepujace twierdzenie.


https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

Polecenie 4

Zapoznaj sie z apletem przedstawiajagcym katy wierzchotkowe. Sprawdz, jak zmieniajg sie
miary zaznaczonych katéw.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

G_katy_wierzcholkowe
Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Twierdzenie: o katach wierzchotkowych

Katy wierzchotkowe sg rowne.
Przyktad 1

Obliczmy miary katéw «, B i 7y zaznaczonych na rysunku.


https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Katy 47" i 3 sa wierzchotkowe, wiec 8 = 47°. Kazdy z katéw a i y jest przylegly do kata
47°. Zatem

o =v=180"—47"=133".

Przyktad 2

Przykiad katow odpowiadajgcych.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P14Eh GKKf
Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.


https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

Przyktad 3

Przyklad katow naprzemianleglych.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P14Eh GKKf
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Definicja: Katy naprzemianlegte i odpowiadajace
e Katy:avi g, Bi 1,717y oraz did; nazywamy katami odpowiadajacymi.
« Katy ay i d oraz B; i ¥ nazywamy katami naprzemianleglymi wewnetrznymi.

« Katy 81, oraz a i §; nazywamy katami naprzemianlegltymi zewnetrznymi.

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Przyktad 4


https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

W przypadku, gdy proste ki [ sg rownolegte:
e Katyaiag, 8iB1,7vivy;orazdid; s katami odpowiadajgcymi.
o Katy ap i § oraz 3 iy sa kgtami naprzemianlegtymi wewnetrznymi.

o Katy Bi~y; oraz i §; s katami naprzemianleglymi zewnetrznymi.

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 5

Przyklady par katéw naprzemianlegtych.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P14Eh GKKf
Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.


https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

Przyktad 6

Przyklad katow naprzemianleglych przy prostych rownolegtych.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P14Eh GKKf
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 7

Przyklady par katow odpowiadajgcych przy prostych rownolegtych.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P14Eh GKKf
Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 8

Przyktad katow odpowiadajgcych przy prostych rownoleglych.


https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf
https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P14Eh GKKf
Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Twierdzenie: Proste rownolegte

Jezeli dwie proste rownolegle przetniemy trzecig prostg, to tak utworzone katy
naprzemianlegle sa rowne i katy odpowiadajgce sa réwne.

Twierdzenie: Katy naprzemianlegte

» Jezeli proste kil przetniemy trzecia prosta i tak utworzone katy naprzemianlegte sa
rowne, to proste ki [ s3 rownolegte.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P14Eh GKKf
Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Twierdzenie: Katy odpowiadajace


https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf
https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

» Jezeli proste kil przetniemy trzecig prostg i tak utworzone katy odpowiadajace sa
rowne, to proste k i [ s réwnolegte.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P14Eh GKKf
Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 9

Proste kil zostaly przeciete trzecia prosta. Miary katow zaznaczono na rysunku.
Uzasadnimy, ze proste ki [ sa rownolegle.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Zaznaczmy kat przylegty do kata 128°. Jego miara jest rowna

180°—128°= 52°.


https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Dwa katy odpowiadajgce maja taka sama miare 52°, skad wynika, ze proste kil sa
rownolegle.

Przyktad 10

Konstrukcja katow naprzemianleglych.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P14Eh GKKf
Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 11

Konstrukcja katow odpowiadajgcych.


https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P14Eh GKKf
Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Polecenie 5

Podaj miary katéw przy prostych rownolegtych.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Dwie proste przeciete trzecig prostg - zmienia sie potozenie trzeciej prostej. Dany jest jeden
kat - nalezy poda¢ miary pozostatych katow.


https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf
https://zpe.gov.pl/b/P14EhGKKf

