Okreslanie dziedziny funkcji opisanej grafem lub
tabelka

Wprowadzenie

Przeczytaj

Animacja

Sprawdz sie

Dla nauczyciela



Okreslanie dziedziny funkcji opisanej grafem lub

tabelka

Okreslanie dziedziny funkciji jest bardzo wazng umiejetnoscia. Wiemy, ze funkcje mozemy
opisywac roznymi sposobami. W tym materiale dowiemy sie, w jaki sposob mozemy okresli¢
dziedzine funkciji, gdy jest ona opisana za pomoca grafu lub tabelki. Tabelkami i grafami
postugujemy sie bardzo czesto w zyciu codziennym. Na przyktad na lekcjach chemii
postugujemy si¢ tabelkami zawierajgcymi liczby atomowe, liczby masowe czy liczby
neutronowe. Podobnie na lekcjach fizyki postugujemy sie tablicami zawierajgcymi
temperatury wrzenia, topnienia, temperature w skali Fahrenheita.

Twoje cele

» Nauczysz si¢ okresla¢ dziedzine funkcji opisang za pomoca grafu lub tabelki.
» Wyznaczysz dziedzing funkcji w sytuacjach rzeczywistych na podstawie tabelki lub
grafu.




Przeczytaj

Zaczniemy od przypomnienia okreslenia dziedziny funkcii.

Dziedzing funkciji liczbowej nazywamy zbior argumentow, dla ktorych funkcija jest
okreslona.

Czy dziedzing funkcji zawsze muszg by¢ liczby rzeczywiste? Oczywiscie, ze nie. Pokazemy
kilka przyktadow funkciji, ktorych dziedzing nie s3 liczby rzeczywiste. Funkcije te opisane
beda za pomocg tabelki lub grafu.

Przyktad 1

Na lekcjach chemii postugujemy sie tabelkg, ktora zawiera liczby atomowe pierwiastkow.
Liczba atomowa jest to liczba okreslajaca, ile protonoéw znajduje sie w jadrze danego
atomu. Jest ona rowna liczbie elektronow niezjonizowanego atomu.

Ponizej przedstawiona jest tabelka cze$ciowa zawierajgca liczby atomowe kilku
pierwiastkow.

Wskazemy dziedzing¢ tej funkciji, ktora symbolom pierwiastkow przyporzadkowuje liczby
atomowe tych pierwiastkow.

Symbol .
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Rozwigzanie:

Dziedzing funkcji jest zbior pierwiastkow chemicznych.
Dy ={H, He, Li, Be, B, C, N, O, F, Ne, Na, Mg}

Mozemy przedstawic¢ te funkcje w postaci grafu. Elementy dziedziny funkcji umiescimy
w lewej czesSci grafu.
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Przyktad 2

Karolina jest uczennicg klasy pierwszej szkoly ponadpodstawowej. Wérod swoich
kolezanek i kolegow przeprowadzita ankiete na temat ich zainteresowan pozaszkolnych.
Wyniki ankiety przedstawila w postaci grafu. Kazdy uczestnik ankiety mogt wskazac
tylko jeden interesujacy go temat. Przeanalizujemy wyniki tego badania, sprawdzimy, czy
jest to funkcja i wskazemy jej dziedzine.

Rozwigzanie:
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Powyzszy graf przedstawia funkcje. Kazdemu elementowi ze zbioru X

przyporzadkowany jest doktadnie jeden element ze zbioru Y. Dziedzing tej funkciji jest

zbior uczniow:

X = {Ania, Zosia, Kasia, Zuzia, Dominik, Daniel, Michat, Kuba, Antek, Tymon, Damian,
Kinga, Klara, Paulina}

Przedstawmy wyniki ankiety w postaci tabelki. Dziedzin¢ zapiszemy w lewej kolumnie.

Dziedzina

Ania
Zosia
Kasia

Zuzia

Dominik

Daniel
Michat
Kuba
Antek
Tymon
Damian
Kinga
Klara

Paulina

Przyktad 3

Wartosci funkcji

taniec

nauka jezykow obcych
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Spiew
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sport

balet
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balet

Funkcja f przedstawiona jest za pomoca opisu stownego.

Funkcja f kazdej dwucyfrowejliczbie naturalnej z nalezgcej do przedziatu (10, 25)

przyporzadkowuje sume jej cyfr. Wykonajmy tabelke oraz graf tej funkcji i wskazmy jej
dziedzine.

Rozwigzanie:

Tabelka funkciji f.

Z

f(z)

10
1

11
2

12
3

13 14 15 16 17 18 ' 19 20 21 22 23
1 ) 6 7 8 9 10 | 2 3 1 5



Dziedzing funkciji s3 liczby zapisane w pierwszym wierszu tabelki.
Dy = {10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19, 20, 21, 22, 23, 24, 25}

Przedstawmy graf funkcji f. Dziedzina funkcji umieszczona jest w lewej czesci grafu.

Przyklady pokazaly, w jaki sposob okreslamy dziedzing funkcji opisanejza pomocg tabelki
lub grafu.

Wazne!

 Jezeli funkcja opisana jest za pomoca tabelki poziomej, to bedziemy przyjmowac, ze
do dziedziny funkcji nalezg elementy zapisane w pierwszym wierszu.

» Jezeli funkcja jest opisana za pomoca tabelki pionowej, to bedziemy przyjmowac, ze
do dziedziny funkcji naleza elementy zapisane lewejkolumnie.

 Jezeli funkcja jest opisana za pomoca grafu, to bedziemy przyjmowac, ze do

dziedziny funkcji naleza elementy zapisane w lewej czesci grafu.

Stownik
funkcja liczbowa

funkcja, ktorej dziedzina i zbior wartosci to zbiory liczbowe






Animacja

Polecenie 1

Przeanalizuj uwaznie przyktady przedstawione w animacji. Sproébuj najpierw samodzielnie
rozwigzac zadania, nastepnie sprawdz swoje rozwigzania z animacja. Po analizie animacji

wykonaj wskazane polecenia.

Film dostepny pod adresem https://zpe.gov.pl/a/DMi8H2M1k

Animacja dotyczaca okreS$lania dziedziny funkcji opisanej grafem lub tabelka.

Polecenie 2

Funkcja f opisana jest za pomoca tabelki. Wyznacz jej dziedzine i narysuj graf funkcji.

x = + T ¥ 1 2 4 8 16
f(z) —4 -3 —2 —1 0 1 2 3 4
Polecenie 3

Funkcja f przedstawiona jest za pomoca opisu stownego. Sporzadz tabelke tej funkcji i wskaz
jej dziedzine.

Funkcja f kazdej liczbie naturalnej x nalezacej do przedziatu (30, 42) przyporzadkowuje

liczbe jej dzielnikow.


https://zpe.gov.pl/a/DMi8H2M1k

Sprawdz sie

Pokaz ¢wiczenia: & ) @

Cwiczenie 1

Funkcja f opisana jest za pomoca tabelki.

3 7 5 5 9
z 27—l | -9 7 13
4 9 1 7 3
f(x) —1T — 1 —45 5 %
Cwiczenie 2

Funkcja f opisana jest za pomoca ponizszego grafu.

Cwiczenie 3

Cwiczenie 4

Cwiczenie 5
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Cwiczenie 6

Cwiczenie 7

Funkcja f opisana jest za pomoca tabelki.

z -1-v2 1-+2
F(z) 1++/2 V2

Cwiczenie 8

V2-1 2v/2
1 V2

2+ 24/2
24/2

Nauczyciel wychowania fizycznego przeprowadzit test sprawnosciowy. Jednym

z elementow tego testu byt bieg na 60 m.

Wyniki tego biegu zapisat w tabelce.

Imie ucznia
Ania 9,8
Zosia 9,6
Kasia 10,1
Paulina 10,4
Zuzia 9,7
Karolina 10,2
Antek 8,7
Janek 8,6
Kuba 9,1
Michat 8,9
Damian 9,2
Daniel 9,6

Stas 8,8

Wynik (w sekundach)

@



Dla nauczyciela

Autor: Anna Jezewska

Przedmiot: Matematyka

Temat: Okreslanie dziedziny funkcji opisanej grafem lub tabelka
Grupa docelowa:

Il etap edukacyjny, liceum, technikum, zakres rozszerzony
Podstawa programowa:

V. Funkcje. Zakres podstawowy.

Uczen:

1) okresla funkcje jako jednoznaczne przyporzadkowanie za pomoca opisu stownego, tabeli,
wykresu, wzoru (takze réznymi wzorami na réznych przedziatach).

Ksztaltowane kompetencje kluczowe:

kompetencje w zakresie rozumienia i tworzenia informaciji

kompetencje matematyczne oraz kompetencje w zakresie nauk przyrodniczych,
technologii i inzynierii

kompetencje cyfrowe

kompetencje osobiste, spoteczne i w zakresie umiejetnosci uczenia sie

Cele operacyjne:
Uczen:

» wyznacza dziedzin¢ funkcji opisanej za pomocg tabelki

» wyznacza dziedzing funkcji opisanejza pomocg grafu

» dobiera odpowiedni model matematyczny do rozwigzani problemu z kontekstem
realistycznym

Strategie nauczania:
» konstruktywizm
Metody i techniki nauczania:

 analiza zagadnien przedstawionych w animacji
» metoda niedokonczonych zdan



e mapy mysli
o dyskusja

Formy pracy:

e pracaindywidualna

e pracaw parach

e pracaw grupach

» praca catego zespotu klasowego

Srodki dydaktyczne:

e komputery z glo$nikami i dostepem do Internetu, stuchawki
» zasoby multimedialne zawarte w e-materiale
« tablica interaktywna/tablica, pisak /kreda

Przebieg lekcji
Faza wstepna:

1. Nauczyciel podaje temat i cele lekcji oraz ustala z uczniami kryteria sukcesu.
2. Uczniowie metoda niedokonczonych zdan powtarzaja zdobyte dotychczas wiadomosci
na temat funkciji.
Przyktady zdan, ktore nalezy dokonczy¢:
o Funkcjg nazywamy ...
o Dziedzing funkciji jest zbior ...
o Wzor, wykres, graf, tabelka to sposoby ...

Faza realizacyjna:

1. Uczniowie, pracujac w parach, analizujg materiat przedstawiony w sekcji Przeczytaj.

2. Po uplywie wyznaczonego czasu tworzg wieksze grupy i dzielg sie uzyskanymi
informacjami.

3. Poréwnuja swoje spostrzezenia z pozostalymi uczniami.

4. Wspolne wnioski przedstawiaja na forum klasy.

5. Uczniowie ogladaja animacje i wykonujg Polecenie 2 i 3. Weryfikujg pomysty i formutuja
wnioski.

6. Uczniowie wykonujg ¢wiczenia interaktywne wskazane przez nauczyciela i wspoélnie
omawiaja odpowiedzi.

Faza podsumowujaca:

1. Jeden z uczniéw podsumowuje zajecia, zwracajgc uwage na nabyte umiejetnosci takie,
jak opisywanie jezykiem matematycznym zjawisk z otaczajacego Swiata, stosowanie
wykresoéw do opisu funkcii.



2. Nauczyciel omawia przebieg zaje¢, wyjasnia wszelkie watpliwosci oraz ocenia prace
uczniow w czasie zajec.

Praca domowa:

1. Uczniowie rozwigzujg w domu ¢wiczenia, ktorych nie rozwigzywali w czasie zajec.
2. Praca domowa dla chetnych:
Odszukaj, w dostepnych zrodiach 2 tabelki i na ich podstawie zbuduj odpowiednig
funkcje. Okre$l jej dziedzine.

Materialy pomocnicze:

Dziedzina

Wskazowki metodyczne:

Animacje mozna wykorzysta¢ do pracy metoda odwrocone;j klasy.

Uczniowie mogg obejrze¢ animacj¢ w domu i na jego podstawie przygotowac krotkie
wprowadzenie do lekcii.


https://epodreczniki.pl/a/dziedzina/DBATGBivx

