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Dziatania na przedziatach jednostronnie

nieograniczonych

Na przedziatach jednostronnie nieograniczonych, tak jak na innych zbiorach mozemy

wykonywac dziatania. Wyznaczamy sume, iloczyn oraz roznice przedziatow.

Taka umiejetnos¢ moze sie przydac, gdy bedziemy np. szuka¢ rozwigzania alternatywy
albo koniunkcji dwoch lub wiecej nierbwnosci.

Twoje cele

e Odczytasz, z zaznaczanych na osi liczbowej przedzialow jednostronnie

nieograniczonych, ich sume, iloczyn oraz obie roznice.

e Zapiszesz w postaci przedziatow sume, iloczyn oraz obie roznice podanych

przedzialow liczbowych jednostronnie nieograniczonych.



Przeczytaj

Przedzialy, to tez zbiory. Mozemy zatem wyznaczy¢ ich sume A U B, iloczyn A N B
iréznice A\ Boraz B\ A.

Przypomnij sobie definicje sumy, iloczynu i roznicy przedziatow.

Definicja: Suma przedziatow Ai B

Sumg przedzialéw A i B nazywamy zbior elementow, ktore naleza do przedziatu

A lub nalezg do przedziatu B.

Sume przedzialow A i B oznaczamy: AU B.

AUB={zcR: z€ Alub z € B}

Definicja: lloczyn przedziatéw A i B

lloczynem przedzialéw A i B nazywamy zbior elementow, ktore nalezg

jednocze$nie do przedziatu A i do przedziatu B.

Illoczyn przedzialu A i B oznaczamy: A N B.

ANB={zcR: zc Aix € B}

Definicja: R6znica przedziatéw A i B

RoOznica przedzialéw A i B nazywamy zbior elementow, ktore nalezg do

przedzialu A i nie nalezg do przedziatlu B.

lloczyn przedziatu A i B oznaczamy: A \ B.




A\B={zcR: zcAiz ¢ B}

Przyjrzyj sie przykladom przedstawiajacym niektore przypadki dzialan na przedziatach
liczbowych jednostronnie nieograniczonych.

Przyktad 1

Wyznaczymy sume zbiorow A U B, jesli A = (—o0, 4)i B = (—o0, 6).

Zaznaczamy podane przedziaty na osi liczbowej.

AUB

Suma przedziatow jednostronnie nieograniczonych moze by¢ przedziatem

jednostronnie nieograniczonym.

z € (—oo, 6)

Przyktad 2

Wyznaczymy sume zbiorow A U B, jesli A = (—o0, 4)i B = (—6, 00).

Zaznaczamy podane przedziaty na osi liczbowej.



javascript:void(0);

AUB

Suma przedziatow jednostronnie nieograniczonych moze by¢ przedziatem

nieograniczonym, czyli zbiorem wszystkich liczb rzeczywistych.

z € (—oo0, 0) =R

Przyktad 3

Wyznaczymy iloczyn zbiorow A N B, jesli A = (—oco, —1)iB = (—o0, —3).

Ponownie zaznaczamy podane przedziaty na osi liczbowe;.
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W tym przypadku iloczyn przedziatow jednostronnie nieograniczonych jest

przedzialem jednostronnie nieograniczonym.

z € (—o0, —3)


javascript:void(0);
javascript:void(0);

Przyktad 4

Wyznaczymy iloczyn zbioréw A N B, jesli A = (—o0, 2)i B = (3, o).

Po przedstawieniu przedzialow na osi liczbowej mozemy zaobserwowac, ze

iloczyn przedziatow moze by¢ zbiorem pustym.

zcl

Przyktad 5

Wyznaczymy roznice zbioréw A \ B, jesli A = (—oo, 10) i B = (—o0, 10).

A\B
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W tym przyktadzie roznica przedziatow jednostronnie nieograniczonych jest

punktem.

(_007 10> \ (—OO, 10) - {10}

Przyktad 6


javascript:void(0);

Wyznaczymy iloczyn zbiorow A N B, jesli A = (—oo, — 3) U (2, 00)i
B=(—00, —5)U (-1, 00).

ANB ANB

Korzystajgc z interpretacji geometrycznej, odczytujemy cze$¢ wspolng czyli
iloczyn przedzialow A i B.

ANB=(—o00, —5)U(2, 00)

Stownik

suma przedziatéw A i B

zbior, ktory tworza liczby nalezgce do przedziatu A lub do przedziatu B

iloczyn przedziatow A i B

zbidr, ktory tworza liczby nalezace jednoczesnie do przedzialu A i do przedziatu
B

réznica przedziatéw A i B

zbior, ktory tworza liczby nalezgce do przedzialu A i nienalezace do przedzialu B



Infografika

Polecenie 1
Przeanalizuj infografike i uporzadkuj swoje informacje dotyczace dziatan na

przedziatach jednostronnie nieograniczonych. Nastepnie wykonaj polecenie 2.
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AUB = {z€R: z€A lub ze B} A\B={reR: zcAixz¢B}

®

ANB = {rceR: z€A i zeB} B\A={rxcR: xcBix¢A}

()

Nagranie dostepne pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P1EmQyJB1

Przy wykonywaniu dziatan na przedziatach pomocna jest interpretacja geometryczna
przedziatow.

Wygodnie jest zaznaczac przedziaty r6znymi kolorami.

Zaznaczamy przedziat A = (5, 0o) kolorem niebieskim, a przedziat B = (—oo, 9) kolorem
rézowym.

2

Suma przedziatow A i B
Nagranie dostepne pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P1EmQyJB1



https://zpe.gov.pl/b/P1EmQyJB1
https://zpe.gov.pl/b/P1EmQyJB1

Sumie przedziatéw A i B odpowiada ta cze$¢ osi, na ktorej zaznaczyliSmy co najmniej jeden
kolor.

W naszym przyktadzie suma jest zbior liczb rzeczywistych:

A UB=(-00, ©)=R
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lloczyn przedziatow A i B
Nagranie dostepne pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P1EmQyJB1

lloczynowi przedziatéw A i B odpowiada ta czes$¢ osi, na ktérej zaznaczone sg jednocze$nie dwa
kolory.

Otrzymany iloczyn jest przedziatem ograniczonym lewostronnie domknietym:

ANB= (5,9)


https://zpe.gov.pl/b/P1EmQyJB1
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Réznica przedziatow A i B
Nagranie dostepne pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P1EmQyJB1

Réznicy przedziatow A i B odpowiada ta cze$¢ osi, na ktdrej zaznaczony jest jedynie kolor
niebieski, odpowiadajacy przedziatowi A.

Otrzymana w tym przyktadzie réznica jest przedziatem nieograniczonym lewostronnie
domknietym:

A\ B= (9, o)
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Réznica przedziatow Bi A
Nagranie dostepne pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P1EmQyJB1



https://zpe.gov.pl/b/P1EmQyJB1
https://zpe.gov.pl/b/P1EmQyJB1

Réznicy przedziatow B i A odpowiada ta czeé¢ osi, na ktdérej zaznaczony jest jedynie kolor
rézowy, odpowiadajacy przedziatowi B.

Otrzymana w tym przyktadzie réznica jest przedziatem nieograniczonym prawostronnie

otwartym:

B\A = (—o0, 5)

Polecenie 2
Wyznacz sumeg, iloczyn i obie réznice przedziatow A = (—o0, 4) oraz B = (—1, o0).

Wykorzystaj graficzng interpretacje przedziatéw.



Sprawdz sie

Pokaz ¢wiczenia: ® ) @
Cwiczenie 1 O

Ocen, czy ponizsze zdania sg prawdziwe, czy fatszywe. Zaznacz wszystkie zdania
prawdziwe.

D Roéznica dwoch przedziatow liczbowych jednostronnie nieograniczonych moze
by¢ zbiorem pustym.

D Suma dwéch przedziatéow liczbowych jednostronnie nieograniczonych nie moze
by¢ rowna zbiorowi liczb rzeczywistych.

lloczyn dwéch przedziatéw liczbowych jednostronnie nieograniczonych moze
by¢ rowny zbiorowi liczb rzeczywistych.

Roéznica dwoch przedziatow liczbowych jednostronnie nieograniczonych moze
by¢ zbiorem jednoelementowym.




Cwiczenie 2 @

Uzupetnij komorki tabeli, przenoszac w puste miejsca przedziaty, ktére sg wynikiem danego
dziatania.

Przedziat Wynik dziatania

(=00, 3) U (=00, 5)

____________________________________________________

(3 00) N (o0, 4 ]
(o0 9)\ (o0, 3) I

(3, 00) \ (4, o0)

____________________________________________________

(3,5) || (-00,5) || (3,4) || (3, 4)




®

Na podstawie zbioréw przedstawionych na osi liczbowej, wyznacz sume, iloczyn oraz

Cwiczenie 3

obie réznice zbiorow K i L.

____________________

____________________

1(2,6) || (6, 00) || (-

00, 00) H(—oo, 2)’

Cwiczenie 4

®

Dane sa zbiory A = (—oco0, — 1), B = (—o00, 2) orazC' = (0, 00). Potacz w pary zbiory

rowne.

BUC
AUB
B\C
B\ A

ANnC

(=00, 0)
(=00, 2)
0
(-1,2)

R



Cwiczenie 5 O
Zapiszzbiory A={z € R: £ >5}iB={z € R: z < 5} w postaci przedziatéw.
Uzupetnij komorki tabeli, przenoszac w puste miejsca odpowiedni przedziat.

Zbior Przedziat

_______________________________________________

A={zecR: z>5}

B={zeR: z <5}

(~00,5) | | (5, 00) || (5, 00) | | (~o0, 5)

Wyznacz sume, iloczyn i réznice zbiorow A = {x € R: z > 5}iB={z € R: x < 5}.
Uzupetnij komorki tabeli, przenoszac w puste miejsca odpowiedni wynik.

Dziatanie Wynik

_____________________________________________________________

AUB

_____________________________________________________________

_____________________________________________________________

ANB

_____________________________________________________________

_____________________________________________________________

A\ B

.............................................................

_____________________________________________________________

B\ A

_____________________________________________________________

0)[B][®][4]




Cwiczenie 6 O

Mamy dane przedziaty A = (—o0, 3), B= (-2, 00)iC = (0, o).

Wybierz wtasciwg interpretacje geometryczng przedziatéw A, B i C. Zaznacz poprawng
odpowiedz.
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O

Wskaz sume i iloczyn podanych przedziatéw. Uzupetnij komorki tabeli, przenoszac w puste
miejsca odpowiedni przedziat.

__________________________________________________________________________________________________________________________

[0.9)][Co0. 3 |[(0, 00) [0, 8) [ (o0, 0) [0, 3) [ (=2 o)

‘ (—o0, 00) H (—o0, 3) ’




Cwiczenie 7
Na rysunku zaznaczono zbiér punktéw Z = {(z, y): « € Aiy € B}.

-1+

Przeciagnij poprawne odpowiedzi w odpowiednie miegjsca.

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,
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(00, =3 |[{1, 00) [[U] [N ][ 3, 00) [[ (=00, 1) | [ (3, o0) || (=00, 3) |

(1, %) | | (=00, 1)




Cwiczenie 8

Przeciagnij wtasciwe rownanie lub wtasciwg nierownos$¢ w wyznaczone miejsca.

A\ B=(—o0, 5),dla|

____________________

(=5 [r=2)(1=6] [z 2]




Dla nauczyciela

Autor: Beata Wojciechowska

Przedmiot: Matematyka

Temat: Dzialania na przedzialach jednostronnie nieograniczonych

Grupa docelowa:

IIT etap edukacyjny, liceum, technikum, zakres podstawowy

Podstawa programowa:

I. Liczby rzeczywiste. Zakres podstawowy.

Uczen:

6) postuguje sie pojeciem przedziatu liczbowego, zaznacza przedziaty na osi liczbowe;j.

Ksztaltowane kompetencje kluczowe:

kompetencje w zakresie rozumienia i tworzenia informacji

kompetencje matematyczne oraz kompetencje w zakresie nauk przyrodniczych,

technologii i inzynierii

kompetencje cyfrowe

kompetencje osobiste, spoteczne i w zakresie umiejetnosci uczenia si¢

Cele operacyjne:

Uczen:



e zna pojecie przedziatu nieograniczonego i jego rodzaje
e rozroznia przedzialy ograniczone i nieograniczone
e zaznacza przedzial nieograniczony na osi liczbowej

e potrafi odczytac i zapisac przedzial przedstawiony na osi liczbowej
Strategie nauczania:

e konstruktywizm
Metody i techniki nauczania:

e analiza przypadku
e dyskusja

e rozmowa nauczajaca z wykorzystaniem medium bazowego
Formy pracy:

e praca indywidualna
e praca w grupach

e praca catego zespotu klasowego
Srodki dydaktyczne:

e komputery z gloSnikami i dostepem do Internetu, stuchawki
e zasoby multimedialne zawarte w e-materiale

e tablica interaktywna /tablica, pisak/kreda
Przebieg lekcji

Faza wstepna:



1. Nauczyciel podaje temat i cele zaje¢ oraz wspolnie z uczniami ustala kryteria

sukcesu.
2. Uczniowie przypominajg sobie w grupach wiadomosci i umiejetnosci dziatania na
przedziatach ograniczonych.

Faza realizacyjna:

1. Uczniowie pracujg w grupach metoda analizy przypadku. Analizujg przyktady
zawarte w czes$ci ,Przeczytaj” oraz infografike.

2. Uczniowie konsultujg z nauczycielem watpliwosci, ktore pojawity sie w czasie

pracy w grupach, a nastepnie wykonuja polecenie umieszczone pod infografika.

3. Uczniowie wykonujg ¢wiczenia interaktywne.

Faza podsumowujaca:

1. Jako podsumowanie nauczyciel zadaje uczniom pytania dotyczace ¢wiczen.

2. Nauczyciel omawia przebieg zaje¢, wskazuje mocne i stabe strony pracy uczniow,

udzielajgc im tym samym informacji zwrotne;.

Praca domowa:

Uczniowie wykonuja ¢wiczenia interaktywne, ktorych nie zdgzyli wykonac¢ na lekgji.

Materialy pomocnicze:

Przedziaty liczbowe. Przedzialy jako zbiory

Ré6wnania i nierownosci liczbowe. Przedziaty liczbowe

Wskazowki metodyczne:

Multimedium moze by¢ wykorzystane przez uczniow jako pomoc przy rozwigzywaniu

¢wiczen interaktywnych.
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Moze by¢ rowniez pomocne przy utrwalaniu wiedzy dotyczgcej dziatan na

przedzialach ograniczonych i nieograniczonych.



