Katy utworzone przez dwie proste przeciete trzecia
prostg

Materiat sktada si¢ z sekcji: "Rownolegtos¢ prostych”, "Obliczanie miar katow przy prostych
rownolegtych".

Materiat zawiera ilustracje (fotografii, obrazow, rysunkow), ¢wiczen interaktywne w tym
otwarte.

Filmy - katy przy prostych réownolegtych, katy odpowiadajgce i naprzemianlegte, proste
rownolegte.

Przyktady i ¢wiczenia - wykorzystanie wtasnosci katow utworzonych przez dwie proste
przeciete trzecig prostg - obliczanie miar katow, rozpoznawanie prostych rownolegtych,
wskazywanie katow naprzemianleglych i odpowiadajgcych.



Katy utworzone przez dwie proste przeciete trzecia
prosta

Analizujac przyktady zawarte w tym materiale:

» poznasz katy przy prostych rownoleglych przecigtych trzecia prosta oraz wlasnosci
tych katow,

 obliczysz miary katow przy prostych réwnoleglych przecietych trzecia prosta.
Rozwigzujgc ¢wiczenia - sprawdzisz uksztaltowane umiejetnosci.

Przyblizonym modelem prostych rownoleglych przeietych trzecig prosta mogg by¢ rozjazdy
na torach kolejowych.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Definicja: Katy odpowiadajace i naprzemianlegte

Proste kil sa przeciete prosta c.

e Katy: i g, Bi 1,717, oraz did; to pary kagtow odpowiadajgcych.
» Katy a; i 6 oraz B iy to pary katow naprzemianlegltych wewnetrznych.
o Katy Bi~y; oraz ai 47 to pary katow naprzemianlegtych zewnetrznych.




Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 1

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 2


https://zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Twierdzenie: Katy przy prostych réwnolegtych

» Jezeli dwie proste rownolegle przetniemy trzecia prostg, to tak utworzone katy
odpowiadajgce sg rowne.

pllr

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

» Jezeli dwie proste rownolegte przetniemy trzecia prosta, to tak utworzone katy
naprzemianlegle wewnetrzne sa rowne oraz katy naprzemianlegte zewnetrzne sg
rowne.


https://zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan

pllr

Zrodto: Zespoét autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 3

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan
Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 4


https://zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan
Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 5

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £édzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Réwnolegtosé prostych

Przyktad 6



https://zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan
https://zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £édzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Twierdzenie: Dwie proste przeciete trzecig prosta

» Jezeli dwie proste przeciete sg trzecig prostg i utworzone w ten sposob katy
odpowiadajgce sa rowne, to proste te sg rownolegte.

» Jezeli dwie proste przeciete s3 trzecig prosta i utworzone w ten sposob katy
naprzemianlegle sg rowne, to proste te sa rownolegle.

Obliczanie miar katow przy prostych rownolegtych
Przyktad 7

Proste p i r sg rownolegle. Jeden z katow wyznaczonych przez te proste ma miare 57°.
Obliczymy miary pozostatych katow przy prostych pi r.



https://zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Kat o mierze 57" i kat 2 to katy wierzchotkowe - ich miary sa réwne.
|<2| = 57"

Kat o mierze 57" i kat 7 to katy odpowiadajace przy prostych rownolegtych - ich miary sg
rowne.

|<7| = 57"
Kat 7 i kat 5 to katy wierzchotkowe - ich miary sg rowne.
|<t5| = |<(7| =57°
Kat o mierze 57" i kat 1 to katy przylegle. Suma ich miar jest réwna 180°.
|<1| 4+ 57°= 180"
Wiec |<1| = 123°
Pary katow przylegtych to rowniez:
kat 31 kat 2, kat 7 i kat 4 oraz kat 6 i kat 5.

Stad

|<t3| = |<4| = |«6] = 123~



Odpowiedz:

|<2| = |«7] = |<5] =57°

|<1| = |<3| = |<4| = |«6] = 123"

Cwiczenie 1

Podaj miary katow przy prostych rownolegtych.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.


https://zpe.gov.pl/b/P3Pnp7Dan

Cwiczenie 2 3

Proste p i r sa rownolegte. Uzupetnij zdania pod grafikami, przeciggajac w luki odpowiednie
miary katéw lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz z listy rozwijalnej.

p
r
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Kat a ma miare' , kat 8 ma miare ,» a kat v ma miare:

\50° \50° \100° \130" \70"

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

______________

______________



Cwiczenie 3

Proste a i b s réwnolegte.

40°

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Zaznacz zdanie prawdziwe.

() Miarakata 5 jest rowna 40°.
() Miara kata 4 jest réwna 120°.
() Miarakata 6 jest réwna 40°.

() Miarakata 1 jest réwna 120°.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £édzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 4 3

Proste HA i GB sa réwnolegte oraz proste KA i LC s3 réwnolegte.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

1. Wypisz wszystkie pary katéw naprzemianlegtych.

2. Wypisz wszystkie pary katow odpowiadajacych.

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 5 G
Proste rownolegte m i s przecina prosta w. Jeden z katéw utworzonych przez proste wi s ma
miare 22°. Oblicz miary katow utworzonych przez proste w i m. Odpowiedzi wpisz w puste
luki w kolejnosci rosnace;j.

Odpowiedz: Miary katéw utworzonych przez proste w i m wynosza ° oraz

o

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 6 3
Zaznacz wszystkie zdania prawdziwe.

Katy i d to para katéw naprzemianlegtych przy nieréwnolegtych prostych,
przecietych trzecig prosta. Zatem kat -y jest dwa razy wiekszy od kata 9.

0

Katy p i ¢ to para katéw naprzemianlegtych przy prostych réwnolegtych
przecietych trzecig prosta. Zatem katy te sg rowne.

0 Katy a i 3 to para katow odpowiadajacych przy prostych réwnolegtych, przecietych
trzecig prosta. Zatem katy te sg rowne.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 7 »

Czy proste p i r sa rownolegte? Uzupetnij zdania, przeciggajac w luki odpowiednie wyrazenia
lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz z listy rozwijalne;j.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

____________________________

‘ s3 ’ ‘ katy wierzchotkowe sg réwne ’ ‘ katy naprzemianlegte sg rowne ’ ‘ nie sg ’

‘ katy odpowiadajace nie sg rowne

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

p T

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



‘ katy odpowiadajace sg rowne ’ ‘ nie sg ’ ‘ katy odpowiadajace nie s rowne ’ ‘ sg ’

‘ katy wierzchotkowe sg rowne

Zrddto: Zespot autorski Politechniki todzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 8 O

Proste a i b sg rownolegte.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Oblicz |<1|, a nastepnie uzupetnij zdania, przeciagajac w luki odpowiednie miary katéw lub
kliknij w luke i wybierz odpowiedz z listy rozwijalne;j.
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\80" 86° || 72° || 80°

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 9

Oblicz miary katéw réwnolegtoboku, korzystajgc z wtasnosci katéow przy prostych
rownolegtych.

a) b)

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

(

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 10

Uzasadnij, ze:

a. dwie proste rownolegte do trzeciej prostej s do siebie réwnolegte

b. dwie proste prostopadte do tej samej prostej sg do siebie rownolegte

c. przeciwlegte katy rownolegtoboku sg réwne

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



