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Wykorzystanie przedziatow do opisu rozwigzan
Nnierownosci
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Wykorzystanie przedziatow do opisu rozwigzan
nierownosci

‘.‘] Zrédto: dostepny w internecie: pixabay.com, domena publiczna.

Potrafisz juz zaznaczac na osi, odczytywac i zapisywac przedziaty. Wiesz tez jak wykonywac
na nich dziatania.

Rozwigzanie nieré6wno$ci mozemy zaznaczy¢ na osi liczbowej oraz zapisa¢ w postaci
przedziatu. W przypadku rozwigzywania nieréwnosci podwojnych oraz uktadow
nierownosci, korzystanie z graficznejinterpretacji, bardzo utatwia znalezienie zbioru
rozwiazan.

Twoje cele

e Zapiszesz rozwigzanie nieréwnos$ci w postaci przedzialu i zaznaczysz je na osi
liczbowe;j.

e Zapiszesz w postaci nieréwnosci przedzial przedstawiony na osi liczbowe;j.

e Znajdziesz zbior rozwigzan nierownosci podwojnej oraz uktadu nieréwnosci.

e Zapiszesz nierownosci, ktorych rozwigzaniem jest dany przedziat.




Przeczytaj

Przyjrzyj sie¢ przyktadom przedstawiajacym jak zapisuje si¢ zbior rozwigzan nierownosci
oraz jak przedstawia sie taki zbior na osi liczbowe;j.

Przyktad 1

Rozwigzemy nierownos¢, a nastepnie zaznaczymy jej zbior rozwigzan na osi liczbowej
i zapiszemy w postaci przedziatu.

4.-(x—2)—5-(4—z) > 2z

Rozwigzujemy nierownos¢, przeksztatcajgc jg rOownowaznie.
4r — 8 — 20 + bz > 2z

T > 28

r >4

A zatem rozwigzaniem tej nierownosci sg wszystkie liczby rzeczywiste, ktore sa wicksze
lub rowne 4.

Zaznaczamy liczby spelniajgce taki warunek na osi liczbowe;.

Zapisujemy zbior rozwigzan w postaci przedziatu.
z € (4, o)
Przyktad 2

Rozwigzemy nierdwnos¢, a nastepnie zaznaczymy jej zbior rozwigzan na osi liczbowej
i zapiszemy w postaci przedziatu.

3-(4—z)
2

+5 2

Rozwigzujemy nierownos¢, przeksztatcajgc jg rownowaznie.
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3'(42*13) + m§—5 > 4 — 2% -6
9-(4—z)+2-(z+5)>6- (4o —23)
36 — 9z + 2z + 10 > 24z — 16

—31z > —62]: (—31)

T <2

A zatem rozwigzaniem tej nierownosci sg wszystkie liczby rzeczywiste, ktore sa mniejsze
od 2.

Zaznaczamy liczby spetniajgce taki warunek na osi liczbowe;j.

Zapisujemy zbior rozwigzan w postaci przedziatu.
z € (—o0, 2)
Przyktad 3

Rozwigzemy nierownos¢ podwajng, a nastepnie zaznaczymy jej zbior rozwigzan na osi
liczboweji zapiszemy w postaci przedziatu.

—8<4-(z—2)<12

Ta nierownos$¢ ma niewiadomg tylko pomiedzy znakami nieréwnosci. Mozemy wtedy
rozwiazywac nierownos$¢, przeksztalcajac jednoczesnie catg nieré6wnosc.

—-8<4-(x—2)<12|: 4
2<z-2<3|+2
0<x<5H

Rozwigzaniem tej nierownosci sg wszystkie liczby rzeczywiste, ktore sa wigksze lub
rowne 0 i jednoczesSnie mniejsze lub rowne od 5.

Zaznaczamy liczby spelniajgce taki warunek na osi liczbowe;.



Zapisujemy zbior rozwigzan w postaci przedziatu.
z € (0, 5)
Przyktad 4

Rozwigzemy nierownos¢ podwajng, a nastepnie zaznaczymy jej zbior rozwigzan na osi
liczboweji zapiszemy w postaci przedziatu.

dor —2<6—x <bxr—2

W tej nierébwnosci niewiadoma wystepuje po réznych stronach nierownosci. Musimy
zatem rozwigza¢ uktad dwoch powstatych w ten sposob nieréwnosci.

4r —2<6—zib—x < br —2

Kazda z tych nieréwnosci rozwiazujemy oddzielnie, ale zaznaczamy ich zbiory rozwigzan
na jednej osi liczbowe;.

r —2<6—2i6—xz < bxr —2
bx < 8|:5i—6x < —8|:(—6)

8 8
r< plx> ¢

N[00 o s

nle O
>

Pomiedzy nierownoSciami wystepuje spojnik ,i", a wiec rozwigzaniem nierownosci
podwajnejjest zbior, ktory jest iloczynem zaznaczonych przedziatow.

z € (o0, )N (5, ) =z< (5, 5)

Rozwigzaniem nieréwnosci jest wiec przedzial (%, %)



Przyktad 5

Rozwigzemy uklad nierownosci.

92 —1<3-(z—5)
{2-(w—1)>3—(3x—5)

Kazda z nierownosci rozwigzujemy oddzielnie, a ich zbiory rozwigzan zaznaczamy na
jednej osi liczbowe;j.

20 —1<3-(x—5)i2-(x—1) >3 — (3 — )
20 —1<3x—15i2x—2>3—-3x+5
—r < —-14|:(-1)ibz >10|: 5

r>14ix > 2

N O
©

Uktad nierownosci spetniajg liczby, ktore spetniajg jednoczesnie obie nieréwnosci.

A wiec rozwigzaniem tego uktadu jest zbior, ktory jest iloczynem otrzymanych
przedzialow.

z € (14, c0) N (2, 00) = z € (14, o0)
Rozwigzaniem uktadu nieréwnosci jest wiec przedziat (14, o).

Przyktad 6

Wiedzac, ze liczby z nalezg do przedziatu przedstawionego na osi liczbowej uzupeinimy
niero6wnos¢: 4o + 5 >. ..

N Oy

<Y



Z rysunku mozemy odczytac, ze:
T > 2

Przeksztalcamy nierownos¢ rownowaznie, tak aby po lewej stronie nierownosci
otrzymac wyrazenie podane w tresci zadania.

z>2|4
4z > 8 |[+5

4z 45 > 13

A zatem nier6wnos¢ nalezy uzupelnic liczbg 13.

Stownik
zbior rozwiazan nieréwnosci
zbior wszystkich liczb spetniajacych dang nieréwnos¢

nierdownosci rownowazne

nierownosci posiadajace taki sam zbior rozwigzan
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Film samouczek

Polecenie 1

Przeanalizuj film samouczek, a nastepnie na jego podstawie wykonaj polecenia 2 3.

Trwa wczytywanie danych ..

Film dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/a/D1BrBnFqt

Film nawigzujacy do treSci materialu dotyczacego wykorzystania przedziatow do opisu
rozwigzan nierownosci.

Polecenie 2

Rozwigz nieréwnosci. Zaznacz ich zbior rozwigzan na osi liczbowej i zapisz w postaci
przedziatu.

ab-(z—3)>7+3z

b)7x —4-(z+5)<5+2x<6-(x—3)+11
Polecenie 3

Wyznacz wartosé parametru a, wiedzac, ze rozwigzaniem nieréwnosci

z—4 z+a _ o1
4 = 2 24

jest przedziat (3, co).



https://zpe.gov.pl/a/D1BrBnFqt

Sprawdz sie

Pokaz ¢éwiczenia: O @

Cwiczenie 1

Rozwiagz nieréwnosci.

Cwiczenie 2

Cwiczenie 3

Zaznacz przedziat, ktory jest rozwigzaniem nierdwnosci podwaojnej
-15<6-(x—1)+3 < 21.

z € (2, 4)

e (-2, 4)

z € (-2, 4)

z € (-2, 4)

o o O O O

z € (2, 4)




Cwiczenie 4

Potacz w pary uktad nieréwnosci i jego rozwigzanie.

{4—1—2-(:1:—1—5)23:1:—!—1

5x§4—m7_1

{4—2-(33—1—5)2333—1

4z + =1 <5z

{2+ m;‘r’ > 3z

br—4 z—1
7 =73

{2+””§5 > 3z +1
Sr—4<x-—1

z € (—oo,

=
=[e
~_—

T € (—oo, %>



Cwiczenie 5

Na rysunku ponizej przedstawiono interpretacje graficzng pewnej nieréwnosci.

Wskaz uktad nierdwnosci, ktérego dotyczy rysunek.
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Cwiczenie 6

Wiedzac,ze A={z € R: 3- 2z —1) -5z +4<5—x}oraz

B = {a: ceR: 2;”” +4 < 12;”” }, zaznacz wszystkie zdania prawdziwe.

ANB={(1, 2)

A\ B = (—c0, 1)

B\ A= (2, o)

O o o g

AUB=(1, )



Cwiczenie 7

Wybierz nierownosci okreslajace wspotrzedne punktéw nalezacych do zbioru
A={(z, y) : € Riy € R} przedstawionego na rysunku ponizej.
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Zaznacz wszystkie poprawne odpowiedzi.

3y+6
R <3

3z+3
SLES < 4,5

3y—6
5

M>4,5

323 > 4.5

o o o o O O



Cwiczenie 8 @

Wiedzac, ze x jest liczbg nalezaca do przedziatu przedstawionego na osi liczbowej, uzupetnij
luki w nieréwnosciach. Przeciagnij wtasciwa odpowiedz.

w

<Y

____________________

____________________

(=3 3] e (=8 =9 ] 6]

Cwiczenie 9 @

Wyznacz warto$¢ parametru t, wiedzac, ze rozwigzaniem nieréwnosci jest przedziat (—oo, 5)
. Przyciagnij wtasciwa odpowiedz.

____________________

____________________

B =T =B =8)




Dla nauczyciela

Autor: Beata Wojciechowska

Przedmiot: Matematyka

Temat: Wykorzystanie przedzialow do opisu rozwigzan nieré6wnosci
Grupa docelowa:

Il etap edukacyjny, liceum, technikum, zakres rozszerzony
Podstawa programowa:

I. Liczby rzeczywiste. Zakres podstawowy.

Uczen:

6) postuguje si¢ pojeciem przedziatu liczbowego, zaznacza przedziaty na osi liczbowe;j.
IIl. Rbwnania i nierownosci. Zakres podstawowy.

Uczen:

1) przeksztalca rownania i nierownosci w sposob rownowazny;

3) rozwigzuje nierownosci liniowe z jedng niewiadoma.

Ksztaltowane kompetencje kluczowe:

« kompetencje w zakresie rozumienia i tworzenia informaciji

« kompetencje w zakresie wielojezycznosci

» kompetencje matematyczne oraz kompetencje w zakresie nauk przyrodniczych,
technologii i inzynierii

» kompetencje cyfrowe

» kompetencje osobiste, spoleczne i w zakresie umiejetnosci uczenia si¢

Cele operacyjne:

Uczen:

zapisuje rozwiazanie nierownosci w postaci przedziatu i zaznacza je na osi liczbowej

zapisuje w postaci nierownosci przedzial przedstawiony na osi liczbowe;

zapisuje zbior rozwigzan nieréwnosci podwojnej oraz uktadu nieréwnosci

zapisuje nierownosc¢, ktorejrozwigzaniem jest dany przedziat



Strategie nauczania:
» konstruktywizm
Metody i techniki nauczania:

 analiza przypadku
e rozmowa nauczajgca z wykorzystaniem medium bazowego
e konkurs zadaniowy w grupach

Formy pracy:

e pracaw parach
e pracaindywidualna
e pracaw grupach

Srodki dydaktyczne:

o komputery z gtoSnikami i dostepem do Internetu, stuchawki
» zasoby multimedialne zawarte w e-materiale
 tablica interaktywna/tablica, pisak /kreda

Przebieg lekcji
Faza wstepna:

1. Nauczyciel podaje temat i cele zaje¢ oraz wspolnie z uczniami ustala kryteria sukcesu.
2. Uczniowie przypominajg sobie w parach zasady rozwigzywania nierownosci liniowych
oraz dziatan na przedziatach.

Faza realizacyjna:

1. Uczniowie pracujg w parach metodg analizy przypadku. Analizuja przykiady zawarte
w czesci ,Przeczytaj” oraz film samouczek.

2. Uczniowie konsultujg z nauczycielem pojawiajace si¢, a nastepnie wykonuja
indywidualnie polecenia umieszczone pod medium bazowym.

3. Nauczyciel dzieli uczniéw na grupy. W kazdej grupie uczniowie losujg zadania z puli za
dwa, trzy i cztery punkty. Nauczyciel moze wykorzysta¢ ¢wiczenia interaktywne lub
przygotowac¢ dodatkowe zadania.

4. W kazdej grupie uczen, ktory zdobedzie najwiekszg liczbe punktow, otrzymuje ocene¢
z aktywnosci.

Faza podsumowujaca:

1. Jako podsumowanie nauczyciel zadaje uczniom pytania dotyczace ¢wiczen.



2. Nauczyciel omawia przebieg zaje¢, wskazuje mocne i stabe strony pracy uczniow,
udzielajac im tym samym informacji zwrotne;j.

Praca domowa:
Uczniowie wykonuja ¢wiczenia interaktywne, ktorych nie zdazyli wykonac¢ na lekciji.
Materialy pomocnicze:

» Przedzialy liczbowe. Przedziatly jako zbiory
e Rownania i nierownosci liczbowe. Przedziaty liczbowe

Wskazowki metodyczne:

Multimedium moze by¢ wykorzystane przez uczniéw jako pomoc przy rozwigzywaniu
¢wiczen interaktywnych. Moze by¢ rowniez pomocne przy utrwalaniu w domu
wiadomosci z lekcii.
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