Dziatania na utamkach zwyktych

Materiat zawiera:

- animacj¢ przypominajaca pojecie utamka zwyktego,

- ¢wiczenie na skracanie i rozszerzanie utamkow,

- ¢wiczenie interaktywne na skracanie i rozszerzanie ulamkow.

Materiat zawiera:

- animacja - przyklad dodawania utamkow,

- animacje - przyktady odejmowania liczb naturalnych,

- przyktady dodawania i odejmowania utamkow,

- ¢wiczenia interaktywne na dodawanie i odejmowanie utamkow,
- ¢wiczenie na dodawanie i odejmowanie utamkow.

Materiat zawiera:

- przyklad i animacje - zamiana liczby mieszanej na utamek,

- przyklad i animacja - zamiana utamka na liczbe mieszana,

- ¢wiczenie interaktywne - zamiana liczby mieszanej na utamek,
- ¢wiczenie interaktywne - zamiana utamka na liczbe mieszang,
- ¢wiczenie interaktywne - zamiana utamka na liczb¢ mieszang,
- ¢wiczenie - zamiana liczb mieszanych na ulamek.

Materiat zawiera:

- animacj¢ przypominajacg sposob mnozenia utamkow,
- przyktady na mnozenie utamkow,

- ¢wiczenia interaktywne na mnozenie utamkow,

- ¢wiczenie na mnozenie ulamkow.

Materiat zawiera:

- animacj¢ przypominajacg sposob dzielenia utamkow,
- regute dzielenia ulamkow przez liczby naturalne,

- przyklady dzielenia utamkow,

- ¢wiczenie interaktywne na dzielenie utamkow,

- ¢wiczenia na dzielenie utamkow.

Materiat zawiera ¢wiczenia interaktywne na mnozenie i dzielenie utamkow zwyktych.



Materiat zawiera:

- animacje przypominajacg kolejnos¢ wykonywania dziatan,

- ¢wiczenia interaktywne na wykonywanie dziatan na utamkach zwyktych,
- ¢wiczenia na dziatania taczne na utamkach zwyktych.

Materiat zawiera:

- przyklad obliczania utamka danejliczby,

- ¢wiczenia interaktywne na obliczanie utamka danejliczby,
- ¢wiczenie na obliczanie ulamka danejliczby.



Dziatania na utamkach zwyktych

Skracanie i rozszerzanie utamkow

Ponizsza animacja przyblizy czym jest rozszerzanie i skracanie utamkow zwyktych Zapoznaj
sie z nig, aby rozwigza¢ ¢wiczenia znajdujace sie¢ w dalszej czeSci materiatu.

Rozszerzanie i skracanie utamkéw zwyktych
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Film dostepny pod adresem /preview/resource/Rl4aeo7lw9DYp
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja przedstawia w jaki sposob mozemy podzieli¢ pewng calosS¢ na cze¢sci i jak mozemy
okresli¢ wielkosci tych czesci wzgledem catoSci, na przykiadzie kostki Rubika.



file:///preview/resource/R14aeo7Iw9DYp

Cwiczenie 1 ®

Dwa jednakowe kwadraty podzielono na rowne czesci: jeden na 4, a drugi na 8 czesci.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Z rysunku wiemy, ze jedna czwarta pierwszego kwadratu to taka sama czes¢ jak dwie 6sme
drugiego kwadratu. Potacz w pary rowne utamki.
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Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 2
Uzupetnij brakujacy licznik lub mianownik. Wpisz w luke prawidtowa liczbe.

1. Jesli prawdziwa jest réwnosé % = 40 , to wtedy x —‘ ’

2. Jesli prawdziwa jest rownos¢ %g = &, towtedy x :‘ ’

3. Jesli prawdziwa jest rownosé % = 4“’—2, to wtedy x —‘ ’

4. Jesli prawdziwa jest rownos$¢ 4z = 16 , to wtedy z —‘ ’

/1 . . , co1 o
5. Jédli prawdziwa jest rownosé v 128 , towtedy y = ‘ ’

6. Jesli prawdziwa jest rownos¢ £ = 48 , towtedy y = ‘ ’

7. Jesli prawdziwa jest rownosc <+ = towtedy t = ‘ ’

32’

< [~ H~|©oo

8. Jesli prawdziwa jest rownosé¢ — = 75 , towtedy y = ‘ ’

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Liczby mieszane i utamki niewtasciwe
Przyktad 1

Zamieniajgc liczbe mieszang na utamek, trzeba tylko obliczy¢ licznik ulamka.

Zapoznaj si¢ z ponizszym filmem dotyczgcym zamiany liczb mieszanych na utamki.




sposob (1), sposeb (2),

Mamy 2‘-31 pomaranczy, czyli 2 cale pomarancze i 3 ¢wiartki pomaranczy.
Kazda cala pomarancze dzielimy na 4 rowne czesci, czyli na 4 cwiartki.
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Aby zamienic liczbe mieszana na ulamek, postuzymy sie osia liczbowa.
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Film dostepny pod adresem /preview/resource/RXEsIICEsGDmd
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja przedstawia dwa sposoby zamiany liczby mieszanej na utamek.

Przyktad 2

Zamieniajgc utamek niewlasciwy na liczbe mieszang, wykorzystujemy wynik dzielenia
licznika przez mianownik tego utamka.
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Zapoznaj si¢ z ponizszym filmem dotyczgcym zamiany utamka niewlasciwego na liczbe
mieszanag.


file:///preview/resource/RXEslICEsGDmd
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Film dostepny pod adresem /preview/resource/RZEKDWIVAuLA3
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja przedstawia w jaki sposob mozemy zamieni¢ utamek niewtasciwy na liczbe
mieszanag.

Cwiczenie 3 @

lle wynoszg podane liczby mieszane w postaci utamkéw niewtasciwych? Kliknij w luke, aby
rozwinac liste, i wybierz prawidtowy utamek.
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Zrodto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



file:///preview/resource/RZEKDWJvAuLA3

Cwiczenie 4 3

lle wynoszg podane utamki niewtasciwe w postaci liczb mieszanych? Kliknij w luke, aby
rozwina¢ liste i wybierz prawidtowg odpowiedz.
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Zrdédto: Zespot autorski Politechniki £odzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 5 G

Potacz w pary liczby mieszane z réwnymi im utamkami niewtasciwymi.
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Dodawanie i odejmowanie utamkow zwyktych
Przyktad 3

Zapoznaj sie z ponizsza animacjg dotyczacg dodawania utamkow zwyktych o jednakowych
mianownikach.




Film dostepny pod adresem /preview/resource/RKevxU9usOlll
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja przedstawia w jaki sposob mozemy dodawa¢ utamki zwykle o jednakowych
mianownikach.

Wynikiem dodawania utamkow o tych samych mianownikach jest utamek o tym samym
mianowniku, ktorego licznik jest sumg licznikow sktadnikow. Zobacz przyklad.

Przyktad 4

Zapoznaj si¢ z ponizszym filmem dotyczacym odejmowania utamkow zwyktych
o jednakowych mianownikach.


file:///preview/resource/RKevxU9usOIl1

Film dostepny pod adresem /preview/resource/RIW83pHABJhYi
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja przedstawia w jaki sposdb mozemy odejmowac utamki zwykte o jednakowych
mianownikach.

Wynikiem odejmowania dwoch utamkéw o tych samych mianownikach jest utamek o tym
samym mianowniku, ktorego licznik jest roznica licznika odjemneji odjemnika.
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Przyktad 5

Zapoznaj si¢ z ponizszym filmem dotyczacym odejmowania liczb mieszanych.


file:///preview/resource/RIW83pHABJhYi

Film dostepny pod adresem /preview/resource/RNm2gZcZInt50
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja przedstawia w jaki sposob mozemy odejmowac liczby mieszane.

Przyktad 6

Aby dodac do siebie utamki o réznych mianownikach, trzeba je najpierw sprowadzi¢ do
tego samego mianownika i postepowac tak, jak w przyktadzie 3.

3 1 9 2 9+2 11
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Aby odja¢ dwa utamki o réznych mianownikach, trzeba je najpierw sprowadzi¢ do tego
samego mianownika i postepowac tak, jak w przyktadzie 4.

Staramy si¢, zeby wspolny mianownik ulamkow byt najmniejszg wspolng wielokrotnoscia
mianownikow.

o Wspolny mianownik jest iloczynem liczb 31 7.
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file:///preview/resource/RNm2gZcZInt50

» 18 to najmniejsza wspolna wielokrotnosc¢ liczb 61 9.
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Cwiczenie 6 ¢

Uzupetnij wynik, przeciggajac w luki odpowiednie liczby lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz
z listy rozwijalnej.

______________
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______________
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Zrdodto: Zespot autorski Politechniki todzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 7 »

Potacz w pary dziatanie z wynikiem.
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Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 8 P

Uzupetnij wynik, przeciggajac w luki odpowiednie liczby lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz
z listy rozwijalne;j.
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Zrodto: Zespot autorski Politechniki todzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Mnozenie utamkow zwyktych

Zapoznaj si¢ z ponizszym filmem dotyczacym mnozenia utamkow.
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Film dostepny pod adresem /preview/resource/RjVyvSloplgn8
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £édzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja przedstawia w jaki sposdb mozemy mnozy¢ ulamki zwykte.

Przyktad 7

Wynikiem mnozenia dwoch utamkow jest ulamek, ktérego licznik jest iloczynem
licznikow, a mianownik iloczynem mianownikow mnozonych utamkow.
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Przyktad 8

Jezeli jeden z czynnikow jest liczbg mieszang lub oba sg liczbami mieszanymi, zamieniamy
liczby mieszane na utamki niewtasciwe.

5.3 193 51,1
7T 4 7T 4 28 28

1

p3 g5 1 28 258 13


file:///preview/resource/RjVyvS1op1gn8

Cwiczenie 9 3

Uzupetnij wynik, przeciggajac w luki odpowiednie liczby lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz
z listy rozwijalne;j.
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki £odzkiej, licencja: CC BY 3.0.
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Cwiczenie 10 O

Oblicz i wynik sprowadz do najprostszej postaci. Potacz w pary dziatanie z wynikiem.

2+ .34 594+
Sir 23 8

%23 1

354 104
1047 - 2 74

T+ 8% 56
124 .42 12

5% 3

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 11 »

Uzupetnij wynik, przeciggajac w luki odpowiednie liczby lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz
z listy rozwijalne;j.

-2%.1L,1%:\ |
s 111521 = |
. 1% .31.3 % _
y 3%-1%.1%: --------------
c2b.ad.a8 =l |
3533 5=

‘1%’ 16+ ‘6%’@”ﬁ’m

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Dzielenie utamkow zwyktych
Przyktad 9

Zapoznaj si¢ z ponizszym filmem dotyczgcym dzielenia utamkow przez liczby naturalne.

Przykiad (1),

Film dostepny pod adresem /preview/resource/RRw6zEXPBSzYf
Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja przedstawia w jaki sposob mozemy dzieli¢ utamki zwykte przez liczby naturalne.



file:///preview/resource/RRw6zEXPBSzYf

Dzielgc utamek przez liczbe naturalng, wystarczy pomnozyc¢ te liczbe przez mianownik

utamka, a licznik pozostawic¢ ten sam.

5., 5 _ 5
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Przyktad 10

Aby podzieli¢ dwa utamki zwykte, mnozymy pierwszy z tych utamkow przez odwrotnos¢
drugiego.
7 4.7 28

4 5
9 7 9.5 45

Przyktad 11

Jezeli dzielna lub dzielnik s3 liczbami mieszanymi, zanim wykonamy dzielenie,

zamieniamy liczby mieszane na utamki niewtasciwe.
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Przyktad 12

W pewnych sytuacjach, dzielgc utamki zwyktle, warto dzieli¢ licznik dzielnej przez licznik
dzielnika, a mianownik dzielnej przez mianownik dzielnika. Na przyktad:

28 4  28:4 7
63 7 63:7 9




Cwiczenie 12 »

Uzupetnij wynik, przeciggajac w luki odpowiednie liczby lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz
z listy rozwijalne;j.
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki £odzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 13

Oblicz i wynik sprowadz do najprostszej postaci. Potagcz w pary dziatanie z wynikiem.
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 14

Oblicz i wynik sprowadzZ do najprostszej postaci. Potagcz w pary dziatanie z wynikiem.
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
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Mnozenie i dzielenie utamkoéw zwyktych

Cwiczenie 15 O

Uzupetnij wynik, przeciggajac w luki odpowiednie liczby lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz
z listy rozwijalne;j.

______________

______________

______________

3 _
° % ° 7 —r
, 56 3 _ 1

3 8/

P
L4 ﬁ . 3 —

T

L4 3 12—
. 2.3 —

36 i [P
* 5 2 =
3 5 5 3 56 5 3 42 3 36 7
8 12 42 3 36 56 5 56 5

Zrddto: Zespot autorski Politechniki todzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 16 O

Uzupetnij wynik, przeciggajac w luki odpowiednie liczby lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz
z listy rozwijalnej.

______________
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 17 P

Uzupetnij wynik, przeciggajac w luki odpowiednie liczby lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz
z listy rozwijalnej.
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki £odzkiej, licencja: CC BY 3.0.
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taczenie dziatan na utamkach zwyktych

Ponizsza animacja przybliza kolejno$¢ wykonywania dziatan. Zapoznaj si¢ z nig, aby bez
problemu rozwigzywac ¢wiczenia znajdujace si¢ w dalszej czesSci materiatu.
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. NAWIASY

MNOZENIE

DZIELENIE

ODEJMOWANIE
DODAWANIE

Film dostepny pod adresem /preview/resource/RISRAhCnYVVtg
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £édzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja przedstawia poprawng kolejnos¢ wykonywania dziatan.



file:///preview/resource/RJ5RAhCnYVVtg

Cwiczenie 18 @

Uzupetnij wynik, przeciggajac w luki odpowiednie liczby lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz
z listy rozwijalne;j.
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Zrodto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
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Cwiczenie 19 @
Uzupetnij wynik, przeciggajac w luki odpowiednie liczby lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz
z listy rozwijalnej.
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Zrodto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 20 @
Oblicz podane dziatania tak, jak w przyktadach ponizej. Wpisz w luke prawidtowy wynik.

Przyktady
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 21 @

Uzupetnij wynik, przeciggajac w luki odpowiednie liczby lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz
z listy rozwijalne;j.
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Zrdédto: Zespot autorski Politechniki £odzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Obliczanie utamka danej liczby
Przyktad 13

Aby obliczy¢ utamek danejliczby (lub utamek z danejliczby), nalezy pomnozy¢ utamek
przez te liczbe.

Na przyktad: % liczby 28 wynosi 21, poniewaz % -28 = 21.



Cwiczenie 22
Oblicz w pamieci.

Uzupetnij obliczenia, przeciagajac w luki odpowiednie liczby lub kliknij w luke i wybierz
odpowiedz z listy rozwijalnej.
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Zroédto: Zespot autorski Politechniki £odzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 23 Q)]
Rozwiaz zadanie, a nastepnie kliknij w luke, aby rozwing¢ liste i wybierz odpowiednig liczbe.

« Woujek Henryk zjadt % swego urodzinowego tortu wazacego 1% kg. lle kilograméw tortu

pozostaje dla gosci wujka Henryka?

______________

Odpowiedz: Beata ma mnigj oi zt.
« W sklepie ,\Wszystko po 4, 50” Brunon kupit 25 przedmiotéw. Rozdat kolegom %

zakupionych rzeczy. lle kosztowaty prezenty podarowane przez Brunona kolegom?

1][60[45

Zrodto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 24 Q@

Zaznacz wyrazenie opisujgce nastepujaca sytuacje:
Tomek przespat czwartg cze$¢ doby, jedna dziewiata reszty doby spedzit na odrabianiu pracy
domowej. lle czasu Tomek spedzit na odrabianiu pracy domowej?

O +-(1-%)
O 5 (24— -24)

SIENEER

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 25 @

Tomek przespat czwartg czes¢ doby, jedna dziewiata reszty doby spedzit na odrabianiu pracy
domowej. Jaka czes¢ doby Tomek nie spati nie odrabiat pracy domowej?
Zaznacz poprawng odpowiedz.

O 1-(i+%3%)
O 24— % (24— 1-24)

O (-4-0-4)
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Podsumowanie

Zapoznaj sie z ponizszym schematem, w ktorym zebrane zostaly wszystkie wiadomosci z tej
lekcii.
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