Kat srodkowy, kat wpisany
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Kat srodkowy, kat wpisany

W tym materiale zawarte s3 wiadomosci na temat kata wpisanego i kata srodkowego
okregu. Poznasz podstawowe definicje, przyktady ilustrujgce zalezno$ci miedzy tymi katami
oraz twierdzenia zwigzane z tym tematem.

Definicja: Kat srodkowy okregu

Katem $rodkowym okregu nazywamy kat, ktoérego wierzchotek jest srodkiem okregu.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Mowimy, ze kat Srodkowy «a jest oparty na tuku AC, majac na mysli tuk zaznaczony na

rysunku.
« w przypadku katow mniejszych niz 180°, kat srodkowy jest oparty na krotszym
z tukow AC,
« w przypadku katow wiekszych niz 180°, kat srodkowy oparty jest na dluzszym
z tukow AC,

« w przypadku kata réwnego 1807, kat srodkowy oparty jest na potokregu.

Rozpatrzymy teraz sytuacje, w ktorej kat sSrodkowy i kgt wpisany oparte s3 na tym samym
tuku okregu.

Polecenie 1

Zapoznaj sie z apletem i sprawdz, jaki jest zwigzek kata Srodkowego z katem wpisanym.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/PBV8uSZFo

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

o I przypadek

Srodek okregu lezy wewnatrz kata wpisanego.


https://zpe.gov.pl/b/PBV8uSZFo

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Na okregu o srodku w punkcie S i promieniu r zaznaczmy punkty A, Bi C. Niech a bedzie
katem $rodkowym opartym na tuku AB, a  niech bedzie katem wpisanym opartym na tym
samym tuku AB.

Oznaczmy v = |<CAS| oraz § = |<<SBC|. Poprowadzmy z punktu C promien okregu.
Utworzone w ten sposob trojkaty AC'S oraz BC'S s rbwnoramienne. Zatem w kazdym z
tych trojkatow miary katéw przy podstawie sa rowne.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Zatem |<ACS| = |<CAS| =~vi|<«BCS| = |<CBS| = .

Wtedy:

|<<ASC| = 180" — 2,

<BSC| =180° — 24.
Suma miar katow ASC, BSC, ASB jest rowna 360°

|<<ASC| + |<BSC| + |<ASB| = 360°.



Czyli

180" — 2y + 180" — 20 + o = 360°

a=2y+20 =2(y+9),
ale

T+I=5

wiec

o II przypadek

Srodek okregu lezy na ramieniu kata wpisanego.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Trojkat BC'S jest rownoramienny, stad |<SBC| = . Zatem
|<<BSC| = 180" — 28.

Z drugiej strony |[<BSC| + o = 180°.

Zatem 180° — 28+ a = 180", wiec w tym przypadku takze

a=2p.



o III przypadek

Srodek okregu lezy na zewnatrz kata wpisanego.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Narysujmy $rednice okregu przechodzaca przez punkt C.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Oznaczmy przez -y kat pomiedzy narysowang $rednicg a ramieniem AC kata wpisanego, jak
na rysunku.

Zauwazmy, ze kat ASD jest katem $rodkowym opartym na tym samym tuku co kat v i jest to
sytuacja opisana w przypadku II. Zatem

|<ASD| = 2.
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Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Kat v 4 B jest katem wpisanym opartym na tym samym tuku, co kat srodkowy 2y + « i jest
to sytuacja opisana w przypadku II. Zatem
2v+B) =27+
Stad ponownie otrzymujemy
a = 20.

UdowodniliSmy w ten sposob twierdzenie o kacie Srodkowym i wpisanym.

Twierdzenie: o kacie srodkowym i wpisanym

Kat srodkowy ma miar¢ dwa razy wigkszg niz kgt wpisany oparty na tym samym tuku.

Z tego twierdzenia wynikajg wprost twierdzenia zapisane ponize;j.
Twierdzenie: o katach wpisanych opartych na tym samym tuku okregu

Katy wpisane oparte na tym samym luku okregu majg rowne miary.




Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



