Dziatania na przedziatach liczbowych ograniczonych

Wprowadzenie

Przeczytaj

Film samouczek

Sprawdz sie

Dla nauczyciela
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Zrédto: geralt, dostepny w internecie: pixabay.com, domena publiczna.

Znasz juz pojecia sumy, iloczynu i roznicy zbioréw. Przedzialy, to zbiory nieskonczone.
Wiesz, jak zaznaczac na osi liczbowej przedzialy liczbowe ograniczone. Dzigki
wykonanym rysunkom znacznie tatwiej bedzie Ci odczytac przedzialy, ktore sg sumg,
iloczynem i r6znicq podanych przedziatow.

Twoje cele

e Zaznaczysz na osi przedzialy liczbowe ograniczone.

e Odczytasz, z zaznaczanych na osi liczbowej przedziatow ograniczonych, ich

sume, iloczyn oraz obie roznice.

e Zapiszesz w postaci przedzialow sume, iloczyn oraz obie roznice podanych

przedzialow liczbowych ograniczonych.



Przeczytaj

Przypomnij sobie definicje sumy, iloczynu i roznicy zbiorow.

Definicja: Suma zbiorow A i B

Suma zbioréw A i B nazywamy zbioér elementow, ktére nalezg do zbioru A lub

naleza do zbioru B. Sume zbioréw A i B oznaczamy: A U B.

AUB={z:z€ A lub z € B}

Definicja: lloczyn zbioréw A i B

Iloczynem zbioréw A i B nazywamy zbior elementéw, ktére naleza jednocze$nie

do zbioru A i do zbioru B. Iloczyn zbioréw A i B oznaczamy: A N B.

ANB={z:z€ Aix € B}

Definicja: R6znica zbioréw A i B

Roznica zbiorow A i B nazywamy zbior elementow, ktore nalezg do zbioru A i nie

naleza do zbioru B. lloczyn zbioréw A i B oznaczamy: A \ B.

A\B={z:xcAizx ¢ B}

Przedzialy, to tez zbiory. Mozemy zatem wyznaczy¢ ich sume A U B, iloczyn A N B
iréznice A\ Boraz B\ A.

Przyktad 1

Wyznacz sume zbiorow A U B, jesli A = (=2, 4)i B = (2, 6).



Zaznaczamy podane przedziaty na osi liczbowe;.

Sume przedzialéw A i B tworza liczby, ktore nalezg do przedziatu A lub do

przedziatu B.

AUB

Azatem AU B = (-2, 6).

Przyktad 2

Wyznacz iloczyn zbiorow A N B, jesli A = (-2, 4)i B = (2, 6).

Zaznaczamy podane przedzialy na osi liczbowe;.



javascript:void(0);

lloczyn przedziatléw A i B tworzg liczby, ktore naleza jednoczesnie do przedzialu

Aido przedzialu B.

-1 0 1 2 3

Azatem AN B = (2, 4).

Przyktad 3

Wyznacz réznice zbiorow A \ B, jesli A = (-2, 4)i B = (2, 6).

Zaznaczamy podane przedzialy na osi liczbowe;.
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Roznice przedzialow A i B tworza liczby, ktore naleza do przedziatu A i nie

nalezg do przedziatlu B.
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A\ B

Azatem A\ B = (-2, 2).

Przyktad 4

Wyznacz roznice zbioréow B\ A,jesli A = (-2, 4)i B = (2, 6).

Zaznaczamy podane przedzialy na osi liczbowe;.

Roznice przedzialéow B i A tworza liczby, ktore nalezg do przedziatu Bi nie

naleza do przedziatu A.




Azatem B\ A = (4, 6).

Przyktad 5

Wyznacz sume i iloczyn i réznice zbioréw A i B, jesli
A={zecR:z>2iz<4}iB={zcR:z>6iz < 10}.

Zapisujemy najpierw zbiory A i Bw postaci przedzialow.

Zaznaczamy podane przedziaty na osi liczbowej.

Korzystajgc z rysunku odczytujemy i zapisujemy zbiory:

AUB = (2, 4)U (6, 8)

ANB=1
A\ B= (2, 4)
B\ A= (6, 8)

Wazne!



Pamietaj, ze:

AUB=BUA
ANB=BnNA,
ale
A\B#B\ A
Stownik

suma przedziatéw A i B

zbior, ktory tworza liczby nalezgce do przedziatu A lub do przedziatu B

iloczyn przedziatéow A i B

zbior, ktory tworzg liczby nalezace jednoczes$nie do przedziatu A i do przedziatu
B

réznica przedziatéw A i B

zbior, ktory tworza liczby nalezgce do przedzialu A i nienalezace do przedziatu B



Film samouczek

Polecenie 1
Zapoznaj sie z filmem przedstawiajagcym sposoby wykonywania dziatan na przedziatach

liczbowych ograniczonych. Zwrd¢ uwage na przedstawione w nim nierdwnosci.

Film dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/a/DknFwJssW

Film nawigzujacy do tresci materiatu dotyczacego dziatan na przedziatach liczbowych

ograniczonych.

Polecenie 2
Dla podanych zbioréw A = (-5, 3) i B = (—1, 4) wyznacz zbiory: AU B, AN B,
A\ Boraz B\ A.

Wykonaj odpowiedni rysunek.

Odpowiedzi podaj w postaci przedziatéw oraz w postaci nieréwnosci.


https://zpe.gov.pl/a/DknFwJssW

Sprawdz sie

Pokaz ¢wiczenia: & ) @

Cwiczenie 1

Wskaz liczby, ktére naleza do sumy przedziatow (—2, 0) i (—3, 1).

O 0o 0O O

Cwiczenie 2

Wskaz liczbe, ktdra nalezy do iloczynu przedziatéw (—2, 0) i (—3, 1).

O -2
O 0
O 1




Cwiczenie 3

Potacz w pary réwne zbiory.

(—3, 6) U (2, 6) —3<z<6
(—8, 2) N (—4, 3) (—4, 2)
(7, 11)\ (1, 3) 7T<z<11
(=1, 2)\ (0, 3) (=1, 0)
(=10, —8)U (-8, 6) (—10, 6)
(—4, 2) N (=2, 0) —2<z<0
Cwiczenie 4

Wskaz dziatania, ktérych wynikiem nie jest przedziat (—1, 3).

D (_57 3) \ (_67 - 1)

D <_17 1> U (17 3)

D <_77 3> \ <_77 - 1)

D <_37 3> N (_17 12)



Cwiczenie 5

Dane sa zbiory: A = (=3, 1) U (3, 7)i B= (-1, 5).

Uzupetnij, przeciggajac wtasciwy przedziat.

______________

______________

(=3, —)NE D[ (1L,3)] (-3, 7] (-3, —1nUG, 7 || (1 3)]

(1,5 || (-1, 1)U, 5) || (-3,7) |

Cwiczenie 6
Dane sg zbiory: A=x€R: x>-2 i x<3 i B=x&€R: x>2 i x<10.

Potacz w pary réwne zbiory.

B\ A
(3, 10)
(-2, 2)
ANB
29, 37y
(—2, 10)
AUB
A\ B



Cwiczenie 7

Dane sa zbiory: A = (=3, 7), B= (-1, 5)iC = (4, 9).
Potacz w pary rowne zbiory.

(A\B)\C (4, 5)
ANBNC (5, 7)
AUBUC (-3, —1)
(ANC)\ B (4, 7)
(AUB)NnC (=3, 9)

Cwiczenie 8

Danesazbioryy A={z € R: 2> -10ix <0},B={zc€R: > —5iz <5}i
C={zeR: z>1iz <10}

Przyciagnij wtasciwe odpowiedzi.

5[] [1][10] {10,100 [[0] [ (=10, y [ -10][ -5 ][9] [ 1, 5) |
(10, —5) |




Dla nauczyciela

Autor: Beata Wojciechowska

Przedmiot: Matematyka

Temat: Dzialania na przedzialach liczbowych ograniczonych

Grupa docelowa:

IIT etap edukacyjny, liceum, technikum, zakres rozszerzony

Podstawa programowa:

I. Liczby rzeczywiste. Zakres podstawowy.

Uczen:

6) postuguje sie pojeciem przedziatu liczbowego, zaznacza przedziaty na osi liczbowe;j.

Ksztaltowane kompetencje kluczowe:

kompetencje w zakresie rozumienia i tworzenia informacji

kompetencje matematyczne oraz kompetencje w zakresie nauk przyrodniczych,

technologii i inzynierii

kompetencje cyfrowe

kompetencje osobiste, spoteczne i w zakresie umiejetnosci uczenia si¢

Cele operacyjne:

Uczen:



formutuje definicje sumy zbiorow

formutuje definicje iloczynu zbiorow

formutuje definicje roznicy zbiorow

e zaznacza na osiliczbowej przedziaty liczbowe ograniczone

wyznacza sume, iloczyn i réznice przedzialow liczbowych ograniczonych
Strategie nauczania:

e konstruktywizm
Metody i techniki nauczania:

e analiza przypadku
e dyskusja

e rozmowa nauczajgca z wykorzystaniem filmu samouczka
Formy pracy:

e praca indywidualna
e pracaw grupach

e praca catego zespotu klasowego
Srodki dydaktyczne:

e komputery z glosnikami i dostepem do Internetu, stuchawki
e zasoby multimedialne zawarte w e-materiale

e tablica interaktywna /tablica, pisak /kreda
Przebieg lekcji

Faza wstepna:



1. Nauczyciel podaje temat i cele zaje¢ oraz wspolnie z uczniami ustala kryteria

sukcesu.

2. Uczniowie przypominajg sobie w grupach wiadomosci i umiejetnosci zwigzane
z dziataniami na zbiorach liczbowych, rodzajami przedziatow liczbowych
ograniczonych oraz z zaznaczaniem przedzialow na osi liczbowe;.

Faza realizacyjna:

1. Uczniowie pracuja w grupach metodg analizy przypadku. Analizujg przyktady

zawarte w czesci ,Przeczytaj’”.

2. Uczniowie zapoznaja si¢ z filmem samouczkiem i konsultujgc z nauczycielem

wykonania polecenie umieszczone pod medium bazowym.

3. Uczniowie wykonujg ¢wiczenia interaktywne 1 - 6.

Faza podsumowujaca:

1. Jako podsumowanie nauczyciel zadaje uczniom pytania dotyczgce ¢wiczen.

2. Nauczyciel omawia przebieg zaje¢, wskazuje mocne i stabe strony pracy uczniow,

udzielajgc im tym samym informacji zwrotne;.

Praca domowa:

Uczniowie wykonuja ¢wiczenia 7, 8 zawarte w sekcji ,Sprawdz si¢”.

Materialy pomocnicze:

e Przedziaty liczbowe. Przedziaty jako zbiory

e Rownania i nieréwnosci liczbowe. Przedziaty liczbowe

Wskazowki metodyczne:

Film samouczek moze by¢ wykorzystany przez chetnych uczniow do samodzielnego

utrwalenia w domu, oméwionego na lekcji tematu.


https://epodreczniki.pl/a/przedzialy-liczbowe-przedzialy-jako-zbiory/DsfdIAgro
https://epodreczniki.pl/a/rownania-i-nierownosci-liczbowe-przedzialy-liczbowe/DvCmusAiT

