Dziedzina funkcji - przyktady i zadania

Okreslanie dziedziny funkcji. Sprawdzanie, czy dana liczba nalezy do dziedziny funkcij.
Opisywanie zalezno$ci funkcja. Zadania o zréznicowanym stopniu trudnos$ci. Zestaw
zawiera interaktywne zadania generatorowe.



Dziedzina funkcji - przyktady i zadania

W tym materiale, na przyktadach, omowione sg sposoby wyznaczania dziedzin réznych
funkcii, sg tu takze ¢wiczenia, w ktorych mozesz sprawdzi¢ swoje umiejetnosci z tego
zakresu. Aby zrozumie¢ poruszane zagadnienie, przypomnij sobie informacje zawarte

w materiale Co to jest dziedzina funkc;ji?.
Przyktad 1

z+1
2x+6 °

Wyznaczymy dziedzing funkcii

Zauwazmy, ze we wzorze funkcji wystepuje utamek, a wyrazenie w mianowniku nie moze
przyjmowac¢ wartosci 0. Sprawdzmy, czy istnieja takie liczby, dla ktorych jej mianownik
wynosi 0.

22 +6=0]|—6

20 =—6:2

r=-3

Dla liczby —3 wzor funkcji nie ma sensu liczbowego, co oznacza ze liczba ta nie nalezy do

dziedziny funkcji. Dziedzing tej funkciji jest zatem zbiér R \ {—3}.


file:///b/P109uaVVQ

Cwiczenie 1

a. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Liczba 7 nie nalezy do dziedziny funkcji

O fl@) =5t

O flz) = 3537
O flz) =1

O flz) =%

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Liczba 3 nie nalezy do dziedziny funkcji

O f(x) - 3m8—3

O f(z) = a:—5k3

O flz) =&

O fl=) =55

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

c. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Liczba 9 nie nalezy do dziedziny funkcji

O f(x) = 35%9

O fla) =215
O f(z) = %5

O flz) = £t

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.



d. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Liczba 4 nie nalezy do dziedziny funkcji

O f(w) = 3359_4

O flz) =35

O f(LIZ) = 23:3—8

O flz) =25

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

e. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Liczba 6 nie nalezy do dziedziny funkcji

O f(z)= 325
O flz) =25
O flz) =Lt

O f(w) = 33256

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 2

Wyznaczymy dziedzine funkcji f(z) = V'8 — 2.

Zauwazmy, ze wzor funkcji zawiera pierwiastek kwadratowy. Wiemy, ze wyrazenie pod
takim pierwiastkiem nie moze by¢ mniejsze niz 0, poniewaz nie istnieja pierwiastki

kwadratowe liczb ujemnych. Oznacza to, Ze wyrazenie pod pierwiastkiem musi spetnia¢
nastepujacy warunek:

8 —2x > 0.
Wtedy

8—2z>0|+ 2z,



8>2x|:2,
wiec
r < 4.

Dziedzing tej funkcji jest przedziat (—oo, 4).



Cwiczenie 2

a. Zaznacz prawidtowe zakoriczenie zdania. Dziedzina funkcji f(z) = V15 — 3z jest
przedziat

O (_007 _5>
O (-5,400)
O (_OO’ 5>

O (5,+00)

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Zaznacz prawidtowe zakoriczenie zdania. Dziedzina funkcji f(z) = +/27 — 3z jest
przedziat

O (—OO, _9>
O (9,+0)
O <_9a +OO)

O (_007 9>

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

C. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Dziedzing funkcji f(x) = V18 — 3z jest
przedziat

O (6,400)
O <_67+OO)

O (—OO, _6>



O (~o0, 6)

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

d. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Dziedzing funkcji f(z) = /12 — 3z jest
przedziat

O (4,+00)
O <_47 +OO)
O (—OO, _4>

O (_007 4>

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

€. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Dziedzing funkcji f(x) = V15 — 3z jest
przedziat

O <_57+OO)
Q (—OO, 5>
Q (_007_5>

O (5, +00)

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 3

Wyznaczymy dziedzine funkcji f(z) = (w+2)2g_+§’)7m+5) -

Zauwazmy, ze we wzorze funkcji wystepuje dzielenie. Wartosci funkcji mozemy obliczy¢
wtedy, gdy wyrazenie z mianownika nie bedzie przyjmowato wartosci
0. Sprawdzmy, dla jakich liczb rzeczywistych wyrazenie przyjmuje wartosc 0.

(z+2)(x—3)(x+5)=0



Iloczyn trzech liczb réwna si¢ 0 wtedy i tylko wtedy, kiedy przynajmniejjedna z nich
rowna sie 0. Musimy zatem wykluczy¢ liczby, dla ktorych co najmniejjeden z nawiasow
przyjmuje wartosc 0.

r+2=0,dlax=-2

r—3=0,dlaz =3

r+5=0,dlaz = -5

Oznacza to, ze te trzy liczby nie nalezg do dziedziny funkcji f. Dziedzing funkcji f jest
zatem zbior R \ {—5, —2, 3}.



Cwiczenie 3

42’45
z—4)(z+9)(z+5)

a. Zaznacz prawidtowe zakoriczenie zdania. Do dziedziny funkcji f(z) = (

nalezy liczba

O 4

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

62245

b. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Do dziedziny funkcji f(z) = =6)(z +11)(255)

nalezy liczba

O 6

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

62>+7

C. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Do dziedziny funkcji f(x) = T )

nalezy liczba

O -6
O 6

O -7



O —13

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

32243
(z—3)(z+6)(z+3)

d. Zaznacz prawidtowe zakorczenie zdania. Do dziedziny funkcji f(z) =

nalezy liczba

O 3

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

42’46
z—4)(z+10)(z+6)

€. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Do dziedziny funkcji f(x) = (

nalezy liczba

O 4

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 4

2x+6
3x2+41°

Wyznaczymy dziedzine funkcji f(x) =

Zauwazmy, ze wzOr funkciji jest ilorazem. Sprawdzmy, czy istnieja takie liczby dla ktorych
wyrazenie z mianownika przyjmuje wartosc 0.

322+1=0|-1



Otrzymujemy sprzecznos¢, poniewaz wiemy, ze kazda liczba podniesiona do kwadratu
jest nieujemna. Oznacza to, ze dla kazdejliczby rzeczywistej wartoS¢ wyrazenia

z mianownika jest rozna od 0, wi¢c dla kazdejliczby rzeczywistej wzor funkcji ma sens
liczbowy. Zatem dziedzing tej funkcii jest zbior liczb rzeczywistych.



Cwiczenie 4
a. Zaznacz funkcje, ktérej dziedzing jest zbiodr liczb rzeczywistych.
2424
O fl=) =55

O fle) =4

O flz) =21

O f(w) = 6_8733

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Zaznacz funkcje, ktérej dziedzing jest zbiodr liczb rzeczywistych.

O flz) = &1
O flz) = o
O flo) = 415

O flz)=+%

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

c. Zaznacz funkcje, ktérej dziedzing jest zbior liczb rzeczywistych.

O f(z) = 22
O flz) =tz
O flz) =25

O flz) = 52—



Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

d. Zaznacz funkcje, ktérej dziedzing jest zbidr liczb rzeczywistych.

O fle) = 520
O flz) =%

O f@) =T

O flz) = =5

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

e. Zaznacz funkcje, ktérej dziedzing jest zbior liczb rzeczywistych.

O flz) = 5%
O f(@) = w5
O flo) =4

O flx) =4

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 5
Wyznaczymy jakg dlugo$¢ moze mie¢ wybrany bok prostokata, ktorego obwod wynosi 50.

Zauwazmy, ze kazdy prostokat ma dwie pary bokow o takich samych dtugosciach,
oznacza to, ze suma dlugosci prostopadlych bokéw prostokgta musi by¢ rowna potowie
jego obwodu, w naszym przypadku 25.

Wiemy, ze bok prostokata musi mie¢ dlugos¢ wiekszg niz 0 i jednoczesnie musi by¢
krotszy niz potowa obwodu tego prostokata.

Oznacza to, ze dtugos¢ wybranego boku tego prostokata znajduje si¢ w przedziale
(0, 25).



Cwiczenie 5

a. Rozwazmy wszystkie prostokaty, ktérych obwad jest rowny 48. Zaznacz prawidtowe
zakonczenia zdania. Wybrany bok takiego prostokata moze by¢ dowolng liczba
rzeczywista z przedziatu

O (3 47)
O (1, 27)
O (0, 12)

O (0, 24)

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Rozwazmy wszystkie prostokaty, ktérych obwadd jest rowny 28. Zaznacz prawidtowe
zakonczenia zdania. Wybrany bok takiego prostokata moze by¢ dowolng liczbg
rzeczywistg z przedziatu

O (0, 14)
O (0,7
O (1,17

O (%)

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

c. Rozwazmy wszystkie prostokaty, ktérych obwadd jest rowny 60. Zaznacz prawidtowe
zakonczenia zdania. Wybrany bok takiego prostokata moze by¢ dowolng liczba
rzeczywistg z przedziatu

O (1, 33)

O (0, 30)



O (0, 15)

O (3 4%)

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

. Rozwazmy wszystkie prostokaty, ktorych obwad jest réwny 64. Zaznacz prawidtowe
zakonczenia zdania. Wybrany bok takiego prostokata moze by¢ dowolng liczbg
rzeczywista z przedziatu

O (1, 35)
O (0, 32)
O (o, 16)

O (3 %)

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

. Rozwazmy wszystkie prostokaty, ktérych obwéd jest réwny 56. Zaznacz prawidtowe
zakonczenia zdania. Wybrany bok takiego prostokata moze by¢ dowolng liczba
rzeczywistg z przedziatu

O (0, 28)
O (1, 31)
O (&)

O (0, 14)

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 6

a. Zaznacz funkcje, do dziedziny ktérej nalezy kazda liczba ze zbioru
{-15,-6, 0, 6}.

O flz) = 325

O flz) = &1

O flz) = =%

O fl@) =%

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Zaznacz funkcje, do dziedziny ktérej nalezy kazda liczba ze zbioru
{-16,-3, 0, 3}.

O fz) = $=1

O f(z) = 2321196

O flz) =%

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

c. Zaznacz funkcje, do dziedziny ktérej nalezy kazda liczba ze zbioru
{-13,-9, 0, 9}.

O f(il?) - 7g:§m

O flz) = &5

O fl@)==%"



O flz) =24

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

d. Zaznacz funkcje, do dziedziny ktérej nalezy kazda liczba ze zbioru
{-17,-5, 0, 5}.

O flz) = 21

O f(z) = 214

O f(m) - 43:333

O flz) =525

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

e. Zaznacz funkcje, do dziedziny ktérej nalezy kazda liczba ze zbioru
{-14,-5, 0, 5}.

O fl=@)==5"
O flz) = 124
O flz) = &%

O flz) =224

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 6

Wyznaczymy dziedzine funkcji f(z) = V7 —x + vz — 5.

Zauwazmy, ze wzor funkcji jest sumg dwoch pierwiastkow kwadratowych. Wiemy, ze
wyrazenie pod pierwiastkiem kwadratowym nie moze by¢ mniejsze niz 0, poniewaz nie
istniejg pierwiastki kwadratowe liczb ujemnych. Oznacza to, ze wyrazenia pod
pierwiastkami musza spetnia¢ nastepujace warunki:



7T—x>0o0razx—5>0.

Zatem, aby mozna byto obliczy¢ wartosci tej funkcji musza by¢ spetnione jednocze$nie
warunki:

x<Torazx > 5.

Oznacza to, ze dziedzing tej funkcji jest zbior (5, 7).



Cwiczenie 7

a. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Do dziedziny funkcji

f(z) = V9 — z + v/ — 6 nalezy liczba

O 10
O 5
O 11

O 7

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Do dziedziny funkcji

f(x) = V7 — x4+ vz — 4nalezy liczba

O 3
O 9
O 8

O 5

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

c. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Do dziedziny funkcji

f(x) = v/6 —z + vz — 3 nalezy liczba
O 4
O 2

O 7



O 8

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

d. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Do dziedziny funkcji
f(z) = V12 — z + vz — 9 nalezy liczba

O 13
O 8
O 14

O 10

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

e. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Do dziedziny funkcji
f(z) = v/10 — x + +/x — 7 nalezy liczba

O 11

O 6

O 12

O 8

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 7

Wyznaczymy dziedzing funkcji f(z) = 55 + -

Zauwazmy, ze wzor funkcji jest sumg dwoch ulamkow, a wartosci wyrazen
w mianownikach nie mogg by¢ rowne 0. Sprawdzmy, czy istniejg takie liczby, dla ktorych
mianowniki utamkow wynosza 0. Sprawdzmy, dla jakich liczb zachodzg rownosci

4r +2 =0orazx — 5 = 0.



Rozwigzaniem powyzszych rownosci sg liczby
T = ——orazz = 5.
2

Oznacza to, ze dziedzing tej funkcii jest zbior R \ {— %, 5}.



Cwiczenie 8

a. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Do dziedziny funkcji
f(z) = 17 + 7257 nie nalezy liczba

] -13

(] 1

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Do dziedziny funkcji
flz) = ——= + $i7 nie nalezy liczba

(] 1

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

c. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Do dziedziny funkcji
f(z) = 15 + =2 nie nalezy liczba

—16

O 0O 0O

—14



L) —15

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

d. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Do dziedziny funkcji
f(z) = 203;1_20 + a:—E2O nie nalezy liczba

) -19

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

e. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Do dziedziny funkcji
f(z) = 5555 + =25 nie nalezy liczba

) —23

(] 1

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 9

a. Do dziedziny ktoérej z ponizszych funkcji, nalezy kazda liczba rzeczywista wieksza od 9?
Zaznacz wszystkie poprawne odpowiedzi.

0 o) =%

) flz) =253

) fla) = 5t

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Do dziedziny ktérej z ponizszych funkcji, nalezy kazda liczba rzeczywista wieksza od 3?
Zaznacz wszystkie poprawne odpowiedzi.

) f@)=V3—=
O fle) =&t
0 f@) =75

() f(z) =25

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

c. Do dziedziny ktérej z ponizszych funkcji, nalezy kazda liczba rzeczywista wieksza od 7?
Zaznacz wszystkie poprawne odpowiedzi.

O f@)=vT—s

O fl@) = 2=

O fle)=24]



O fle) =2

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

d. Do dziedziny ktérej z ponizszych funkcji, nalezy kazda liczba rzeczywista wieksza od 6?
Zaznacz wszystkie poprawne odpowiedzi.

O fl@)=v6—=z
0 fl@) =&
O f@) =37

O fl@) = 2

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

e. Do dziedziny ktorej z ponizszych funkcji, nalezy kazda liczba rzeczywista wieksza od 4?
Zaznacz wszystkie poprawne odpowiedzi.

) fla) =22
[ f(z) = 22

) flz) = <te

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 10

a. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Kazda ujemna liczba catkowita nalezy
do dziedziny funkcji

() f(z) = ar:—411

() fl@)=Vv13-z

) flz) =23

() f(z) = vz —12

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Kazda ujemna liczba catkowita nalezy
do dziedziny funkcji

() f(z) =22
[ fl@)=vVT-=
() f(z) =%

O @)= Va6

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

c. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Kazda ujemna liczba catkowita nalezy
do dziedziny funkcji

) f(z) =Vz —16

() fz) = &48

() fl@)=VIT—=z



) flz) = 28

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

d. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Kazda ujemna liczba catkowita nalezy
do dziedziny funkcji

) fl@)=vz-38
D f(x) - :l:+7
[ f@)=v9-z

O fla) = 220

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

e. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Kazda ujemna liczba catkowita nalezy
do dziedziny funkcji

O fl@) =45
) fle)=vz—4

() fl@)=v5-=

() flz) =45

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 11

a. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Zbiér R wszystkich liczb rzeczywistych jest
dziedzing funkcji

O fle) =55

[ fz) = 555

) flz) =va2+7

() flz) ==

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Zbiér R wszystkich liczb rzeczywistych jest
dziedzing funkcji

O flz) = 355

] flz) = %2
[ flz) =Va?+5

) fla) = Lzl

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

c. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Zbiér R wszystkich liczb rzeczywistych jest
dziedzing funkcji

) flz) = 5%
) flz) =vVz2+8

() f(z) = Letb



0 f@) ==

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

d. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Zbior R wszystkich liczb rzeczywistych jest
dziedzing funkcji

) flz) =+va2+11
O fle) =
O fz) = 8%

0 fla) =

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

e. Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Zbior R wszystkich liczb rzeczywistych jest
dziedzing funkgcji

) flz) =+vVz2+6

[ f(=) =25

oo

O flo) = e

() f(z) = 246132;——16

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 12

a. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Do dziedziny funkcji
f(z) = v/3z — 33 + v/12 — z nalezy liczba

) 13
) 11
] 14

) 12

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Do dziedziny funkcji
f(z) = v3z — 18 + /7 — x nalezy liczba

] 6
(]9
8

7

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

c. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Do dziedziny funkcji
f(z) = +/3z — 15 + /6 — x nalezy liczba

0 5

] 8

7



L) 6

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

d. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Do dziedziny funkcji
f(z) = vV3z — 12 + v/5 — x nalezy liczba

) 6
] 5
) 4

)7

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

e. Zaznacz wszystkie prawidtowe zakonczenia zdania. Do dziedziny funkcji
f(z) = v/3z — 39 + /14 — z nalezy liczba

] 13
) 16
0 15

[ 14
Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Przyktad 8

Wyznaczymy wzor funkcji opisujacy wysokos¢ h trojkata rownoramiennego o podstawie
dtugosci 6 i ramieniu dlugosci x, uzalezniony od zmiennej .

Do wyznaczenia wzoru poszukiwanej funkcji wykorzystamy twierdzenie Pitagorasa.
Zauwazmy, ze

h®+3% =2 |- 3






Cwiczenie 13

a. Rozpatrzmy wszystkie tréjkaty rownoramienne, ktérych podstawa ma dtugosé 9.
Przyjmijmy, ze ramie takiego trojkata ma dtugosc x. Jezeli wysokosé h takiego trojkata
uzaleznimy od z, to

(] dziedzing otrzymanej funkcji h jest przedziat (0, +o0)

(] dziedzing otrzymanej funkcji h jest przedziat (%, +oo)
(] hjest funkcja z postaci h(z) = \/x2 + &

(] hjest funkcja = postaci h(z) = \/a:2 — 8L

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Rozpatrzmy wszystkie tréjkaty rownoramienne, ktérych podstawa ma dtugos$¢ 11.
Przyjmijmy, ze ramie takiego tréjkata ma dtugosc x. Jezeli wysokosé h takiego trojkata
uzaleznimy od z, to

(] dziedzina otrzymanej funkcji h jest przedziat (0, +o0)

(] dziedzing otrzymanej funkcji h jest przedziat (% , +oo)

(] hjest funkcja z postaci h(z) = /2 + %

. . . 121
(] hjest funkcja z postaci h(z) = \/:1:2 — -

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

c. Rozpatrzmy wszystkie tréojkaty réwnoramienne, ktérych podstawa ma dtugosc 8.
Przyjmijmy, Ze ramie takiego tréjkata ma dtugosc x. Jezeli wysokos¢ h takiego trojkata
uzaleznimy od z, to

(] hjest funkcja = postaci h(z) = V2 + 16



(] dziedzing otrzymanej funkcji h jest przedziat (4, +00)
(] hjest funkcja = postaci h(z) = V2 — 16

(] dziedzina otrzymanej funkcji h jest przedziat (0, +o0)

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

d. Rozpatrzmy wszystkie tréjkaty rownoramienne, ktérych podstawa ma dtugos¢ 3.
Przyjmijmy, Ze ramie takiego tréjkata ma dtugosc x. Jezeli wysokos¢ h takiego trojkata
uzaleznimy od z, to

(] dziedzing otrzymanej funkcji h jest przedziat (%, +oo)

(] dziedzina otrzymanej funkcji h jest przedziat (0, +00)

(] hjest funkcja z postaci h(z) = \/332 — %

(] hjest funkcja z postaci h(z) = \/x2 + 2

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

e. Rozpatrzmy wszystkie trojkaty rownoramienne, ktérych podstawa ma dtugosc 7.
Przyjmijmy, Ze ramie takiego tréjkata ma dtugosc x. Jezeli wysokos¢ h takiego trojkata
uzaleznimy od z, to

(] dziedzing otrzymanej funkcji h jest przedziat (%, +oo)
(] dziedzing otrzymanej funkcji h jest przedziat (0, +00)

(] hjest funkcja z postaci h(z) = \/ac2 -2

() hjest funkcja = postaci h(z) = \/3;2 + %

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 14

a. Uzupetnij ponizsze zdanie, wpisujgc w luke odpowiednig liczbe.

Najmniejsza liczba catkowita, ktéra nalezy do dziedziny funkcji f(z) = 'x?:; + ji;_ilo

to

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

b. Uzupetnij ponizsze zdanie, wpisujgc w luke odpowiednig liczbe.

Najmniejsza liczba catkowita, ktéra nalezy do dziedziny funkcji f(z) = 0+ W

to

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

c. Uzupetnij ponizsze zdanie, wpisujgc w luke odpowiednia liczbe.

Najmniejsza liczba catkowita, ktéra nalezy do dziedziny funkcji f(z) = m?jr_gx + \%;—111
to
Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

d. Uzupetnij ponizsze zdanie, wpisujac w luke odpowiednig liczbe.

. . . . . , . . . . V3= 5r—1
Najmniejsza liczba catkowita, ktéra nalezy do dziedziny funkcji f(z) = ~—== + = to
Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

e. Uzupetnij ponizsze zdanie, wpisujac w luke odpowiednig liczbe.

. o o . . / . . . . V3= 4r—1

Najmniejsza liczba catkowita, ktéra nalezy do dziedziny funkcji f(z) = ord T Wi to

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Przyktad 9



Wyznaczymy wzor funkcji opisujacy obwod [ prostokata o polu rownym 25 i dlugosci
jednego z bokow réwnej x, uzalezniony od zmiennej .

Skoro jeden bok tego prostokgta ma dtugos¢ z, a pole prostokata wynosi 25, to drugi bok

. ,, 25
tego prostokgta musi mie¢ dtugos¢ <>.

Do wyznaczenia wzoru szukanej funkcji wykorzystajmy wzor na obwod prostokata.

25
=22+ 2 - —
T

Oznacza to, ze poszukiwany wzor to

[(x) =2z + 50 - l



Cwiczenie 15

a. Rozpatrzmy wszystkie prostokaty o polu réwnym 100. Oznaczmy wierzchotki takiego
prostokata przez A, B, C, D i przyjmijmy, ze | AB| = . Uzaleznij od = obwod [
prostokata ABC'D i ustal dziedzine funkcji [, a nastepnie uzupetnij ponizsze zapisy,
wpisujac w luki odpowiednie liczby.

L
T

l(z) = 2zc—|—‘

Dl:(

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

,OO)

b. Rozpatrzmy wszystkie prostokaty o polu rownym 36. Oznaczmy wierzchotki takiego
prostokata przez A, B, C, D i przyjmijmy, ze | AB| = . Uzaleznij od = obwod [
prostokata ABC'D i ustal dziedzine funkcji [, a nastepnie uzupetnij ponizsze zapisy,
wpisujac w luki odpowiednie liczby.

l(z) = ZJZ‘I“

AL
T

Dy = (

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

, 00)

c. Rozpatrzmy wszystkie prostokaty o polu réwnym 49. Oznaczmy wierzchotki takiego
prostokata przez A, B, C, D i przyjmijmy, ze | AB| = z. Uzaleznij od = obwdd [
prostokata ABC'D i ustal dziedzine funkcji [, a nastepnie uzupetnij ponizsze zapisy,
wpisujac w luki odpowiednie liczby.

L
T

l(z) = Zw—l—‘

Dl:(

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

, 00)

d. Rozpatrzmy wszystkie prostokaty o polu rownym 81. Oznaczmy wierzchotki takiego
prostokata przez A, B, C, D i przyjmijmy, ze | AB| = . Uzaleznij od = obwdd [
prostokata ABC'D i ustal dziedzine funkcji [, a nastepnie uzupetnij ponizsze zapisy,
wpisujac w luki odpowiednie liczby.



l(z) = 2:1:—|—‘

8|~

Dy = (

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

, 00)

. Rozpatrzmy wszystkie prostokaty o polu rownym 64. Oznaczmy wierzchotki takiego
prostokata przez A, B, C, D i przyjmijmy, ze | AB| = . Uzaleznij od & obwdd [
prostokata ABC'D i ustal dziedzine funkcji [, a nastepnie uzupetnij ponizsze zapisy,
wpisujac w luki odpowiednie liczby.

L
T

l(z) = 2:c+‘

D; = (

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

7m)




Cwiczenie 16

_ V/36—3z + Vz+13

- Wyznacz dziedzine funkcji f(z) = “=1; 1T @ nastepnie uzupetnij odpowiedz,

wpisujac w luki odpowiednie liczby.

OdpowiedzD; = (~13,~11) U (11, 10) U (

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

_ 123z V45

b. Wyznacz dziedzine funkcji f(z) 22 T 2713

a nastepnie uzupetnij odpowiedz,
wpisujac w luki odpowiednie liczby.

Odpowied#:Ds = (—5,—3) U (=3, 2) U (

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

C. Wyznacz dziedzine funkcji f(z) = ‘/i’ngm + \fflé‘l , @ hastepnie uzupetnij odpowiedz,

wpisujac w luki odpowiednie liczby.

Odpowiedz:Dy = (—14,~12)U(-12, 11)u(

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

d. Wyznacz dziedzine funkgji f(z) = \/17__73:” + \/figo

, a hastepnie uzupetnij odpowiedz,
wpisujac w luki odpowiednie liczby.

Odpowiedz:Dy = (—10,—8) U (=8, 7) U (

Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

— V24—-3z 4+ vz+9

€. Wyznacz dziedzine funkcji f(x) 76 7

a nastepnie uzupetnij odpowiedz,
wpisujac w luki odpowiednie liczby.

Odpowied#:D; = (—9,~7) U (=7, 6) U (

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.




