Rownania wymierne, w ktorych licznik i mianownik
to jednomiany

Wprowadzenie

Przeczytaj

Infografika

Sprawdz sie

Dla nauczyciela



Réwnania wymierne, w ktorych licznik i mianownik to

jednomiany

=

Zrédto: Thomas Breher, dostepny w internecie: pixabay.com, domena publiczna.

W tym materiale zajmiemy si¢ rozwigzywaniem rownan wymiernych, w ktorych licznik
zapisany jest w postaci jednomianu oraz mianownik zapisany jest w postaci jednomianu. Nie
zapomnimy oczywiscie o wyznaczeniu dziedziny takiego rownania. Zwro¢ uwage, ze
dziedzing rownania wymiernego, w ktorym mianownik jest jednomianem, jest najczescie;
zbior liczb rzeczywistych pomniejszony o liczbe zero.

Twoje cele

e Rozwiazesz rownanie wymierne, w ktorym zaréwno licznik zapisany jest za pomoca
jednomianu, jak i mianownik zapisany jest za pomocg jednomianu.
e Wyznaczysz dziedzine rownania wymiernego.

o Przeksztalcisz rownowaznie rownanie wymierne, wykorzystujac wlasnosci poteg.



Przeczytaj

Definicja: Rbwnanie wymierne

Jezeli W (x) i P(z) to wielomiany, P(z) nie jest wielomianem zerowym (P(x) # 0) to
rownanie

nazywamy rownaniem wymiernym z jedna niewiadomg x.

Rozwigza¢ rownanie to znalez¢ takie pierwiastki wielomianu W (z), ktore nie s3 miejscami
zerowymi wielomianu P(z).

Przed przystgpieniem do rozwigzania rownania wymiernego nalezy okresli¢ jego dziedzine.

Dziedzing rownia wymiernego jest zbior liczb rzeczywistych pomniejszony o zbior
pierwiastkow wielomianu P(x).

Pokazemy przyklady rozwigzan réwnan wymiernych, w ktoérych licznik i mianownik sa
jednomianami.

Definicja: Jednomian

Jednomianem nazywamy takie wyrazenie algebraiczne, ktore jest liczbg, literg lub
iloczynem liczb i liter.

Przyktad 1

Rozwigzemy roOwnanie % =0.

Dziedzina rownania: R\ {0}.

Ulamek algebraiczny jest rowny zero, jezeli licznik tego utamka jest rowny zero.
2 = 0 - sprzecznos¢

Rownanie nie posiada rozwigzania.

Przyktad 2

Rozwigzemy rownanie 4 = 0.

Jest to rownanie wymierne % = 0, gdzie P(z) = 2.

Dziedzina rOwnania: R.
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5=02z=0
Rozwigzanie rownania to z = 0.

Przyktad 3

Rozwigzemy rOwnanie g—; =1
Dziedzina rownania: R \ {0}.
Skorzystamy z wlasno$ci proporcii:

hr = —4

— _ 4
T =3
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Rozwigzanie rOwnania: ¢ = —
Przyktad 4
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Rozwigzemy rownanie

Dziedzina rownania: R\ {0}.

Przeksztalcimy rownowaznie rownanie, wykorzystujac wiasnosci poteg.
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Rownanie nie posiada rozwigzania.
Przyktad 5

Rozwigzemy rownanie + = £

El y T 2"

Dziedzina rownania: R\ {0}.

Z wilasnos$ci proporciji otrzymujemy:



Tr = \/Elubaz = —\/5

Rozwigzanie rOwnania to ¢ = —V2, 2 =2
Przyktad 6

Rozwigzemy rownanie = + - =1+ —.

Dziedzina rownania: R\ {0}.

Sprowadzimy lewa i prawg stron¢ rownania do wspolnego mianownika.
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b = x(x + 1)

be —z(x+1)=0
Wylaczamy z przed nawias.
zb—(z+1)]=0
z(4d—xz)=0

x=0lubz =4
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Rozwigzanie rownania: x = 4.

Przyktad 7

. - - , . 422’ : . -
Obliczymy, dla jakich wartoSci parametru m rownanie M(Tf‘))r = 1 jest tozsamoSciowe.

Dziedzina rownania: R \ {0}.

Zapiszemy rOwnanie w postaci rownowaznej
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Czyli

3m=12]:3



| Dla m = 4 réwnanie jest tozsamosciowe.

Stownik

réwnanie wymierne
réwnanie % = 0z jedng niewiadoma z, gdzie W (z) i P(x) sa wielomianami, P(z) nie

jest wielomianem zerowym (P(z) # 0)

jednomian

takie wyrazenie algebraiczne, ktore jest liczbg, literg lub iloczynem liczb i liter



Infografika

Polecenie 1
Zapoznaj sie z ponizsza infografikg i przeanalizuj sposéb rozwigzania réwnania

wymiernego.

Polecenie 2

Rozwiaz rdwnanie wymierne % -5 =1+5+ 5.
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Dla nauczyciela

Autor: Jolanta Schilling

Przedmiot: Matematyka

Temat: ROwnanie wymierne, w ktorych licznik i mianownik to jednomiany
Grupa docelowa:

Il etap edukacyjny, liceum, technikum, zakres rozszerzony

Podstawa programowa:

IIl. Rbwnania i nierownosci. Zakres podstawowy.

Uczen:

7) rozwigzuje rbwnania wymierne V‘[/,((Z)) = 0, gdzie wielomiany V (z) i W (z) sa zapisane

w postaci iloczynowe;j.

Ksztaltowane kompetencje kluczowe:

kompetencje w zakresie rozumienia i tworzenia informaciji

kompetencje matematyczne oraz kompetencje w zakresie nauk przyrodniczych,
technologii i inzynierii

kompetencje cyfrowe

kompetencje osobiste, spoteczne i w zakresie umiejetnosci uczenia sie
Cele operacyjne:

Uczen:

rozwigzuje rOwnanie wymierne, w ktorym licznik i mianownik to jednomiany

wyznacza dziedzin¢ rownania wymiernego, w ktorym licznik i mianownik to
jednomiany

przeksztalca rownowaznie rOwnanie wymierne, wykorzystujac wtasnosci poteg

przeprowadza rozumowania zwigzane z analiza rownania wymiernego, formutuje
wnioski i uzasadnia ich poprawnos¢

Strategie nauczania:
 konstruktywizm

Metody i techniki nauczania:



« stoliki zadaniowe
o dyskusja
e rozmowa nauczajgca z wykorzystaniem animacji

Formy pracy:

o pracaindywidualna
e pracaw grupach
» praca catego zespotu klasowego

Srodki dydaktyczne:

e komputery z glo$nikami i dostepem do Internetu, stuchawki
» zasoby multimedialne zawarte w e-materiale
« tablica interaktywna/tablica, pisak /kreda

Przebieg lekcji
Faza wstepna:

1. Nauczyciel podaje temat i cele zaje¢ oraz wspolnie z uczniami ustala kryteria sukcesu.
2. Uczniowie przypominajg w grupach definicje rownania wymiernego.

Faza realizacyjna:

1. Nauczyciel prosi uczniow o samodzielne rozwigzanie trzech przykladow z sekciji
LPrzeczytaj.

2. Uczniowie podzieleni na grupy 6 osobowe omawiajg rezultaty swojej pracy i porownuja
rozwigzania.

3. Nastepnie wspolnie omawiajg kolejne przyktady.

4. Uczniowie ogladajg infografike i analizujg ja wraz z nauczycielem.

5. Uczniowie w parach rozwiazuja zadania metodg stolikow zadaniowych. Na kazdym
stoliku zadaniowym znajdujg si¢ 2 zadania interaktywne. Warunkiem przejscia do
nastepnego stolika jest poprawne rozwigzanie danych zadan. Para, ktéra najszybcie;
rozwigze wszystkie zadania otrzymuje bardzo dobra ocene.

Faza podsumowujaca:

1. Jako podsumowanie nauczyciel zadaje uczniom pytania dotyczace ¢wiczen
interaktywnych.

2. Nauczyciel omawia przebieg zaje¢, wskazuje mocne i stabe strony pracy uczniow,
udzielajgc im tym samym informacji zwrotne;j.

Praca domowa:

Uczniowie rozwigzujg Przyklad 2 umieszczony pod infografika.



Materialy pomocnicze:
Wyrazenia wymierne. ROwnania wymierne
Wskazowki metodyczne:

Przyklad zawarty w infografice uczniowie mogg przeanalizowa¢ przed sprawdzianem.
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