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Zrédto: Karim Manijra, dostepny w internecie: www.unsplash.com.

Wryniki ankiety prowadzonej wsrod grupy studentow wykazaly, ze jeszcze 2 lata temu az
50% respondentow z tej grupy przynajmniej raz w tygodniu siegato po batonik
czekoladowy. Obecnie tylko 40% 0sdb z tej grupy co najmniejraz w tygodniu spozywa taki
batonik.

Czy z tego mozna wyciggna¢ wniosek, ze w tej grupie spozycie czekoladowych batonikow
spadto o 10%? Okazuje sie, ze nie. Spozycie batonikéw spadto o 20%!

Zeby odrozni¢ réznice miedzy wielkoéciami wyrazonymi w procentach a rzeczywista
zmiang procentowy, postugujemy sie¢ punktami procentowymi.

Nierozroznianie procentow od punktow procentowych to powszechny btad. Aby go
unikng¢, w tym materiale poznamy blizej pojecie punkt procentowyi zastosowanie
punktow procentowych w sytuacjach z kontekstem realistycznym.

Twoje cele

» Obliczysz punkty procentowe w sytuacji praktyczneji porownasz je z rzeczywista
zmiang procentowa.
» Dobierzesz odpowiedni model matematyczny do rozwigzania problemu

z kontekstem realistycznym.






Przeczytaj

Punkt procentowy
Przyktad 1

W maju oprocentowanie lokat w banku Los szczescia wynosito 4%. W czerwcu bank
podwyzszyt oprocentowanie do 5%.

Zmiane oprocentowania mozna wyrazic jako procent oprocentowania poczatkowego:
24.100% =25%
Wynika z tego, ze oprocentowanie lokat w tym banku wzrosto w czerwcu o 25 %.

Zmiane oprocentowania mozna tez rozpatrywac jako roznice oprocentowania po
podwyzce i przed podwyzkg i wyrazi¢ jg w punktach procentowych.

5% — 4% = 1 punkt procentowy
Oprocentowanie wzrosto o 1 punkt procentowy.
Definicja: Punkt procentowy

Punkt procentowy to jednostka roznicy miedzy wartosciami jednej wielkosci a drugiej
wielkosci, wyrazonymi w procentach.

1 punkt procentowy w skrocie zapisujemy: 1 p. p.
Przyktad 2

Bank podnidst stope oprocentowania kredytu z 10 % do 14 %. Stopa oprocentowania
wzrosta wiec o 4 punkty procentowe.

Poniewaz
L0.100% = 40%
zatem oprocentowanie wzrosto az 0 40 %.

Wazne!

Czesto mylone sg punkty procentowe z procentami — 10 % to nie jest to samo co 10
punktow procentowych.

Przyktad 3
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Stopa bezrobocia w pewnej miejscowosci w lecie wynosita 8%, w jesieni spadta o 3
punkty procentowe.

Jesli stopa bezrobocia spadta o 3 punkty procentowe, to wynosi teraz 8% — 3% = 5%.

Obliczamy o ile procent spadia stopa bezrobocia w tej miejscowosci.

85 _ 3
8 8
2.100% =37,5%

Stopa bezrobocia spadta 0 37,5 %.

Punkt bazowy

Na rynkach finansowych czesto, w odniesieniu do niewielkiej zmiany stopy procentowej,
uzywa sie terminu punkt bazowy.

Punkt bazowy to 0, 01 punktu procentowego.
Zatem 1 punkt procentowy to 100 punktoéw bazowych.

Przyktad 4

Bank podnidst stope oprocentowania obligacji z 1,4% do 1,42% . Oprocentowanie
wzrosto o 0,02 punktu procentowego, czyli o 2 punkty bazowe.

Przyktad 5

Bank podnosit stopy procentowe przez kolejna 4 miesigce - co miesigc o 75 punktow
bazowych.

Obliczymy, jaka byta stopa procentowa 4 miesiace temu, jesli teraz jest rowna 5, 69%.
75 punktoéw bazowych to 0, 75 punktow procentowych.
Wzrost stopy procentowej po 4 miesigcach wynosi 4 - 0,75 = 3.

Zatem 4 miesigce temu stopa procentowa byta rowna 5,69% — 3% = 2,69%.

Stownik
punkt procentowy

to jednostka roznicy miedzy wartosciami jednej wielkosci a drugiej wielkoSci,
wyrazonymi w procentach
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Animacja

Polecenie 1

Zapoznaj sie z animacja. Sprobuj samodzielnie rozwigzac prezentowane tam zadania i dopiero
nastepnie poréwnaj rozwiazania.

Film dostepny pod adresem https://zpe.gov.pl/a/Dmuboh7VS

Film nawigzujacy do tresci lekcji dotyczacej punktow procentowych.

Polecenie 2

Stopy procentowe wzrosty z 4% do 4, 5%. Oblicz, o ile procent wzrosty stopy procentowe.


https://zpe.gov.pl/a/Dmuboh7VS

Sprawdz sie

Pokaz ¢éwiczenia: O @

Cwiczenie 1 @)

W marcu podwyzszono stopy procentowe o 20%. Jaka jest teraz stopa procentowa, jezeli
poprzednia stopa procentowa wynosita 2%? Zaznacz poprawna odpowiedz.

O 24%
O 4%
O 2,4%

O 22%

Cwiczenie 2 @)

Stope procentowa podniesiono o 40 punktow bazowych. Jaka jest teraz stopa procentowa,
jezeli poprzednio wynosita 1, 6%? Zaznacz poprawng odpowiedz.

O 5,6%
O 1,64%
O 41,6%

O 2%

Cwiczenie 3



Cwiczenie 4

Uzupetnij zdania, wpisujac odpowiednie liczby w puste pola.

Wzrost oprocentowania z 3% do 7% oznacza, ze oprocentowanie to wzrosto o

punkty procentowe.

Zmniejszenie oprocentowania z 5% do 2% oznacza, ze oprocentowanie to zmalato o

punkty procentowe.

Wozrost oprocentowania z 12% do 13% oznacza, ze oprocentowanie wzrosto o

punkt procentowy.

Cwiczenie 5

Uzupetnij zdania, przeciggajac odpowiednie liczby w puste pola.

W poniedziatek poparcie dla Eweliny, jako kandydatki na przewodniczgcg samorzadu

szkolnego wynosito 40%. W czwartek wzrosto o 20%.

Wzrost poparcia o 20% oznacza, ze teraz poparcie wynosi:

________________________________________
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Cwiczenie 6

Marcin przygotowuje sie do matury z matematyki. W listopadzie rozwigzywat poprawnie tylko
24% wszystkich zadan z przyktadowych arkuszy maturalnych. W grudniu, rozwigzywat juz
poprawnie 36% takich zadan.

Uzupetnij luki, przeciggajac odpowiednie sformutowania.

Rozwigzywalnos¢ zadan wzrosta:

‘ razy ’ ‘ procent ’ ‘ punktéw bazowych ’ ‘ zadan ’ ‘ punktéw procentowych ’

Cwiczenie 7 @

Do banku A wptacono 5000 zt na lokate roczna. Do banku B wptacono réwniez taka sama
kwote na lokate roczna. Odsetki uzyskane po roku w banku B byty o 40 zt wyzsze niz odsetki
uzyskane w banku A. O ile punktéw procentowych oprocentowanie lokaty w banku B byto
wyzsze niz oprocentowanie lokaty w banku A?

Cwiczenie 8 @

Pani llona wygrata na loterii 80000 z1, z czego 3000 zt wydata na kosmetyki, a 5000 zt
wydata na ksigzki. lle procent wygranej pani llona wydata na kosmetyki? A ile na ksigzki? O ile
punktéw procentowych wiecej pani llona wydata na ksigzki niz na kosmetyki?



Dla nauczyciela

Autor: Justyna Cybulska

Przedmiot: Matematyka

Temat: Punkty procentowe

Grupa docelowa:

Il etap edukacyjny, liceum, technikum, zakres rozszerzony
Podstawa programowa:

I. Liczby rzeczywiste. Zakres podstawowy.

Uczen:

1) wykonuje dziatania (dodawanie, odejmowanie, mnozenie, dzielenie, potegowanie,
pierwiastkowanie, logarytmowanie) w zbiorze liczb rzeczywistych.

Ksztaltowane kompetencje kluczowe:

kompetencje w zakresie rozumienia i tworzenia informaciji

kompetencje matematyczne oraz kompetencje w zakresie nauk przyrodniczych,
technologii i inzynierii

kompetencje cyfrowe

kompetencje osobiste, spoteczne i w zakresie umiejetnosci uczenia sie

Cele operacyjne:
Uczen:

 oblicza punkty procentowe w sytuacji praktyczneji porownuje je z rzeczywistg zmiang
procentowq

» okresla zmiany stop procentowych w sytuacjach praktycznych

o dobiera odpowiedni model matematyczny do rozwigzania problemu z kontekstem
realistycznym

Strategie nauczania:
» konstruktywizm
Metody i techniki nauczania:

» gra dydaktyczna bankier



 rybki w akwarium
Formy pracy:

e pracaw grupach
» praca catego zespotu klasowego

Srodki dydaktyczne:

» komputery z dostepem do Internetu w takiejliczbie, zeby kazdy uczen miat do
dyspozycji komputer

Przebieg lekcji
Faza wstepna:

1. Nauczyciel podaje temat i cele zaje¢, uczniowie ustalajg kryteria sukcesu.
2. Uczniowie dzielg si¢ na grupy. Kazda z grup wybiera jedng osobe, ktora bedzie
bankierem.

Faza realizacyjna:

1. Grupy zapoznajg si¢ z materiatem zawartym w sekcji ,Przeczytaj”. W tym czasie
bankierzy wspolnie analizujg przyktady zawarte w animacji. Musza je dobrze zrozumiec,
bo ich zadaniem bedzie zaprezentowanie tych zadan swoim grupom.

2. Bankierzy wracajg do grup i przedstawiaja to, czego sie nauczyli.

3. Uczniowie pod kierunkiem bankierow rozwiazujg wybrane 2 zadania sposrod ¢wiczen
interaktywnych.

Faza podsumowujaca:

1. Dyskusja metodg rybki w akwarium. W dyskusji biorg udziat bankierzyi dwajinni
uczniowie. Celem dyskus;ji jest podsumowanie zdobytej wiedzy - bankierzy ttumacza
potencjalnym klientom (czyli dwoém wybranym uczniom) réznice miedzy punktem
procentowym , procentem a stopg procentowa.

2. Wskazany przez nauczyciela uczen przedstawia krotko najwazniejsze elementy zajec,
poznane wiadomosci, uksztattowane umiejetnosci.

3. Nauczyciel omawia przebieg zaje¢, wskazuje mocne i stabe strony pracy uczniow,
ocenia prace grup, a w szczegolnosci bankierow.

Praca domowa:

Zadaniem uczniow jest wykonanie ¢wiczen interaktywnych, ktorych nie wykonali w czasie
zajec.

Materialy pomocnicze:



Procent i promil
Wskazowki metodyczne:

Animacje mozna wykorzystac jako materiat ksztattujacy umiejetnosci wykonywania dziatan

na utamkach.
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