Twierdzenie Pitagorasa

Materiat zawiera ilustracje.
Zawarto$c¢ tekstowa: wprowadzenie do tw. Pitagorasa, ciekawostka, tres¢ tw. Pitagorasa.

Aplety: dowody twierdzenia Pitagorasa, wtasnos¢ wielokatow podobnych zbudowanych na
bokach trojkata prostokatnego.



Twierdzenie Pitagorasa

Twierdzenie Pitagorasa

Jednym z wazniejszych twierdzen w matematyce jest twierdzenie zwane dzisiaj
twierdzeniem Pitagorasa. Twierdzenie to prawdopodobnie znali juz starozytni Egipcjanie,
Chinczycy i Hindusi. Starozytni Grecy jego odkrycie i dowod przypisywali greckiemu
matematykowi Pitagorasowi .

Ciekawostka

Pitagoras to grecki filozof i matematyk, urodzony okoto 572 r. p.n.e. Zatozyt szkote
filozoficzng, ktora przeksztalcita sie w zwiazek pitagorejski. Pitagoras i jego uczniowie
zajmowali si¢ wieloma dziedzinami wiedzy. Dokonali tez wielu odkry¢ matematycznych,
np. udowodnili, ze suma katow w trojkacie jest rowna katowi potpetnemu. Jako pierwsi
wyodrebnili liczby parzyste i nieparzyste, odkryli liczby niewymierne, wprowadzili
pojecie podobienstwa figur. Sformutowali zasady budowy wieloscianow foremnych.




Polecenie 1

Uruchom aplet i wykonaj zawarte w nim polecenia.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/PSo40T86C

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Twierdzenie to mozna sformutowac tez inaczej, wykorzystujac zaleznos¢ miedzy dtugosciami
bokow tréjkata prostokatnego.
Twierdzenie: Twierdzenie Pitagorasa

Jezeli a i b sg dtugo$ciami przyprostokatnych, za$ ¢ dtugo$cia przeciwprostokatnej
w trojkacie prostokgtnym, to zachodzi zwigzek

a® +b =


https://zpe.gov.pl/b/PSo4oT86C

N

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

O dowodach twierdzenia Pitagorasa

Znanych jest wiele dowodow twierdzenia Pitagorasa, zar6wno geometrycznych, jak

i algebraicznych. Oryginalne dowody tego twierdzenia podato wiele znanych postaci
historycznych, niezwigzanych bezposrednio z matematyks, np. jeden z prezydentow
Stanow Zjednoczonych James Garfield (Dzejms Garfild), wloski artysta Leonardo da Vinci
(Leonardo da Vinci), francuski pisarz Ernest Renan (Ernest Reng).

Polecenie 2

Uruchom aplet i wykonaj zawarte w nim polecenia.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/PSo40T86C

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.


https://zpe.gov.pl/b/PSo4oT86C

Polecenie 3

Zapoznaj sie z ponizszym apletem, w ktérym pokazany jest kolejny przyktad dowodu
twierdzenia Pitagorasa.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/PSo40T86C

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.


https://zpe.gov.pl/b/PSo4oT86C

Polecenie 4

Sprawdz, czy dla tréjkata ostrokatnego zachodzi teza twierdzenia Pitagorasa. Sformutuj
whniosek.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/PSo40T86C

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Elementy kwadratéw zbudowanych na dwdch bokach tréjkata ostrokatnego nie mieszczg sie
w kwadracie zbudowanym na najdtuzszym boku, wiec nie zachodzi teza twierdzenia
Pitagorasa.

Mozna udowodni¢, ze suma kwadratow dtugosci dwdch bokdw tréjkata jest réwna
kwadratowi dtugosci najdtuzszego boku tylko w przypadku trojkatéow prostokatnych. Dla
tréjkatéw ostrokatnych oraz trojkatéw rozwartokatnych rownosé ta nie zachodzi.

Przyktad 1


https://zpe.gov.pl/b/PSo4oT86C

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/b/PS040T86C
Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Zapamietaj!

Jezeli na bokach tréjkata prostokgtnego zbudujemy dowolne wielokaty podobne (czyli
takie, ze jeden z nich jest obrazem drugiego w pewnej skali), to suma pol tych
wielokatow, ktore sg zbudowane na przyprostokatnych, jest rowna polu tego wielokata,
ktory jest zbudowany na przeciwprostokatne;.


https://zpe.gov.pl/b/PSo4oT86C

Polecenie 5

Zmieniaj odpowiednio ksztatt i wielkos¢ wielokatéw zbudowanych na bokach tréjkata
prostokatnego. Sprawdz, czy dla pdl tych wielokatéw spetniony jest zwigzek miedzy polami
wielokatow, wynikajacy z twierdzenia Pitagorasa.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/PSo40T86C

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £édzkiej, licencja: CC BY 3.0.


https://zpe.gov.pl/b/PSo4oT86C

