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Czy mozna zweryfikowac zdanie: ,Logika jest trudna.”?

Szkota lwowsko-warszawska, zwana tez polskg szkolg logiki, zyskata europejski
rozglos dzieki badaniu problematyki systemow logicznych i matematycznych.
Kazimierz Twardowski wstawit sie krytyczng analizg relatywizmu. Alfred Taraski
stworzyt precyzyjna definicje prawdy, opisujac prawdziwos¢ jako funkcje zdaniowg
w metajezyku. Jan Lukasiewicz rozbudowat pytanie ,prawda czy falsz” o kategorie

prawdopodobienstwa, tworzgc logike wielowartosciowa.

Twoje cele
e Poznasz osiggniecia przedstawicieli szkoty lwowsko-warszawskie;j,
zwlaszcza Alfreda Tarskiego i Jana Lukasiewicza, na gruncie logiki.

e Przemyslisz, czy da si¢ wyeliminowac relatywizm z takich dziedzin jak

estetyka, co postulowat Twardowski.




e Sprobujesz ocenic, czy rozroznienie Kazimierza Twardowskiego na tres¢
i przedmiot przedstawienia jest skutecznym sposobem weryfikacji

twierdzen.



Przeczytaj

Nagranie dostepne pod adresem https: //zpe.gov.pl /a /DAI7w4SbL

Nagranie dzwigkowe lekcji pod tytulem Osiggniecia szkoly Iwowsko-warszawskiej.

Osiagniecia

Szkota Iwowsko-warszawska jest rozpoznawalna przede wszystkim ze wzgledu na jej
osiggniecia w zakresie logiki. Efekty prac w tej dziedzinie uwazane sg za przetomowe.
Z tego powodu okreslenia ,szkota lwowsko-warszawska” i ,polska szkota logiki”

uzywane sg czesto zamiennie. Do najwiekszych osiggniec tej szkoty nalezg m.in.:

e beznawiasowa notacja logiczna (Jan Lukasiewicz);
e metoda dedukcji naturalnej (Stanistaw Jaskowski);

e liczne odkrycia w obszarze rachunku zdan (zwtaszcza Jan Lukasiewicz i jego

uczniowie);

e aksjomatyzacja szeregu poje¢ w obszarze metalogiki i metamatematyki (Alfred

Tarski, Jan Lukasiewicz);
e metoda eliminacji kwantyfikatorow (Alfred Tarski);

e twierdzenie o zupetnosci i rozstrzygalnosci elementarnej teorii liczb (Alfred
Tarski).

Szkota Iwowsko-warszawska, rozumiana juz nie tylko jako nurt logiczny, zapisata sie

na kartach historii mysli co najmniej trzema istotnymi rozstrzygni¢ciami:

e krytyka relatywizmu (Kazimierz Twardowski),

e definicjg prawdy (Alfred Tarski),

 logikg wielowartosciowg (Jan Lukasiewicz).
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Kazimierz Twardowski podjat si¢ krytycznej analizy problemu relatywizmu, czyli
stanowiska gloszacego, ze prawda jest wzgledna. Przeciwstawiat sie relatywizmowi
jako wiarygodnemu stanowisku filozoficznemu. By jednak dobrze wyjasnic¢ jego
stanowisko, trzeba si¢ odwota¢ do najwazniejszego osiagniecia filozoficznego
Twardowskiego — wyraznego rozrdznienia tresci i przedmiotu przedstawienia. Tre$¢
to sposob ujecia przedmiotu - jest ona czyms innym niz sam przedmiot, ktory mozna
ujmowac na wiele sposobow. Zgodnie z jednym z argumentoéw podawanych przez
Twardowskiego, nasze przedstawienia moga mie¢ rozne tresci, ale odnosic¢ si¢ do tego
samego przedmiotu. Na przykltad: ,miasto znajdujace si¢ na miejscu rzymskiego
Juvavum” i ,miejsce urodzenia si¢ Mozarta” to przedstawienia réznigce si¢ trescig, ale
nie przedmiotem, ktorym jest miasto Salzburg. Kazde przedstawienie i odpowiadajgcy
mu sad moze by¢ wiec albo prawdziwe, albo falszywe — wszystko zalezy od tego, czy
precyzyjnie ustalimy jego wtasciwg tres¢. Twardowski wykazat, ze wiekszo$c¢
problemow i niejasnosSci prowadzgcych wielu filozofow, i nie tylko filozofow, do
stanowiska relatywistycznego bierze si¢ z eliptycznej formy wypowiedzi. Zanim
ustalimy, czy jakas wypowiedz jest wzgledna czy nie, trzeba najpierw ustali¢ wlasciwa
jej tres¢, a nie tylko przedmiot. Zdanie: ,Ten rozdziat jest trudny” jest eliptyczng, tj.
skrocong formg wypowiedzi, ktora moze znaczy¢: ,Ten rozdzial niniejszego
podrecznika filozofii jest trudny do zrozumienia dla wszystkich jego domniemanych
odbiorcow (czyli uczniow szkot ponadgimnazjalnych)” albo na przyktad: ,Ten rozdziat
jest trudny dla iksinskiego oraz igreka” Jezeli przy tym przez ,trudny” bedziemy
rozumieli, ze tresci wylozone w tym rozdziale sa niemozliwe do przyswojenia (w co
najmniej pie¢dziesieciu procentach, co mozna sprawdzi¢ odpowiednim testem) przy
jakims przyjetym standardowym czasie nauki (do pieciu godzin nauki na jeden
rozdziat), to oba wspomniane zdania da si¢ zweryfikowac, a wiec ustali¢, czy sg
prawdziwe czy falszywe. W podobny sposob zalecat Twardowski postepowac

w przypadku wszelkich wypowiedzi, w tym dotyczgcych wartosci, tj. etycznych oraz
estetycznych. Wszystkie stwierdzenia mowigce o tym, ze cos jest dobre lub pigkne

mozna podobnie precyzyjnie rozwing¢, unikajac relatywizmu. Stanowisko

Twardowskiego jest wersja klasycznej Arystotelesowskiej definicji prawdy.
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Alfred Tarski

1

(wtasc. Alfred Tajtelbaum, 1901—1983)

Polski filozof, logik i matematyk pochodzenia zydowskiego, uwazany za najwybitniejszego
przedstawiciela szkoty Iwowsko-warszawskiej, jak rowniez za jednego z najwybitniejszych
logikdw w historii. Urodzit sie i wychowat w Warszawie. Wybitne zdolnosci i wielka ambicja
Tarskiego ujawnity sie juz w gimnazjum, gdzie uzyskiwat najwyzsze oceny ze wszystkich
przedmiotéw. Poczatkowo studiowat biologie na Uniwersytecie Warszawskim. Zostat
dostrzezony przez Stanistawa Lesniewskiego (logika, cztonka szkoty Iwowsko-warszawskiej, ktory
kierowat wéwczas katedra filozofii matematyki) i pod jego wptywem zwrdcit sie w strone logiki.
W 1923 r., czeSciowo za namowg Lesniewskiego, zmienit nazwisko na Tarski — jednym

z gtéwnych powodow byty kwestie kariery naukowej, ktérg pochodzenie zydowskie miato
powaznie utrudnia¢ (prawdopodobnie z tego powodu Tarski nie objat w przedwojennej Polsce
katedry logiki na zadnym uniwersytecie).

2
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Doktoryzowat sie w roku 1924, a rok pdzZniej uzyskat habilitacje. Jeszcze przed wybuchem li
wojny Swiatowej zyskat rozgtos dzieki publikacjom i odczytom na miedzynarodowych
konferencjach. W sierpniu 1939 r., nieSwiadom, ze w ten sposéb ratuje swoje zycie, wyruszyt do
Stanéw Zjednoczonych, zaproszony na Kongres Jednosci Nauki na Uniwersytecie Harvarda
(wygtosit tam odczyt 9 wrzesnia). Nie wrdcit juz do kraju. W wojnie zgineta prawie cata jego
rodzina, zona i dwoje dzieci cudem ocaleli — przyjechali do USAw 1946 r. Za oceanem Tarski
kontynuowat kariere naukowa, najpierw jako wyktadowca (Uniwersytet Harvarda i uniwersytet
w Berkeley), a nastepnie, w latach 1946—1983, jako profesor (Berkeley). Wypromowat wielu
doktoréw logiki — za jego sprawg Berkeley stato sie waznym osrodkiem badan logicznych (w

podrecznikach amerykanskich Tarski podawany jest jako filozof amerykanski lub polsko-
amerykanski).

3

Badania i osiggniecia Tarskiego lokowaty sie w szczegdlnosci w obszarach teorii prawdy, teorii
modeli, teorii mnogosci, logiki algebraicznej i geometrii. Na swojej drodze naukowej
wspotpracowat oraz prowadzit twércze dyskusje z wieloma wybitnymi filozofami, m.in.

z przedstawicielami Kota Wiedenskiego, ale réwniez z Willardem Van Ormanem Quinem, Kurtem
Godlem oraz Karlem Raimundem Popperem. Za najwazniejsze prace Tarskiego uwaza sie:

O logice matematycznej i metodzie dedukcyjnej (1936), Semantyczng koncepcje prawdy

i podstawy semantyki (1944), Metode rozstrzygania dla elementarnej algebry i geometrii (1951).

Alfred Tarski

Tropem rozwazan na temat prawdziwosci wypowiedzi poszedt Alfred Tarski. W toku swoich analiz
ustalit bardzo precyzyjng definicje prawdy, ktorg uwazat za szczegolny przypadek definicji
korespondencyjnej. Tarski przedstawit dwie wersje swojej definicji. Pierwsza ma charakter bardziej
ogolnofilozoficzny, dotyczy prawdy w sensie absolutnym. Druga — prawdziwosci w strukturach

matematycznych.

Zrédto: George M. Bergman, https:/commons.wikimedia.org/, domena publiczna.

Punktem wyjScia analiz Tarskiego byto przedstawienie klasycznej definicji prawdy

w postaci sformalizowanego twierdzenia brzmigcego:

T1. S jest prawdziwe wtedy i tylko wtedy, gdy P, gdzie litere ‘P’ nalezy zastgpic
wyrazeniem lub zdaniem jakiegos jezyka (np. Snieg jest bialy), zas litere ‘S’ nazwg tego
zdania (np. zdanie ,$nieg jest bialy”). Twierdzenie to byloby banalne, gdyby nie
klasyczne paradoksy, ktore kreuje. Najbardziej znany to paradoks ktamcy, ktory
mozemy zapisaC w postaci zdania ,Teraz ktami¢”. Zdanie to zaklada wiasng falszywos¢,
zas$ jego falszywos¢ zaklada jego prawdziwo$¢. Mamy wiec sprzeczno$c. Tarski taczy
ten paradoks ze schematem wyrazonym w T1, piszgc: T2. T2 nie jest prawdziwe,
podstawiajgc nastepnie pod ‘S’ z twierdzenia T1 zdanie T2, za$ pod ‘P’ zdanie, ktorego
nazwa jest T2. W efekcie uzyskujemy:



T3. T2 jest prawdziwe wtedy i tylko wtedy, gdy T2 nie jest prawdziwe.

Tarski doszed! do przekonania, ze tego typu paradoksy biora sie z uniwersalizmu
jezyka potocznego, tj. z faktu, ze za jego pomocg formutuje si¢ nie tylko zdania

o pozajezykowych stanach rzeczy, ale rowniez zdania dotyczace samego tego jezyka
(w tym zdania dotyczace prawdziwosci danej wypowiedzi). Nie wszystkie jednak
zdania dotyczgce samego jezyka prowadzg do sprzecznosci logicznej. Na przykiad
zdania:

T4. To zdanie jest zdaniem jezyka polskiego.

T5. To zdanie jest poprawne gramatycznie.

Zdania te odnoszg si¢ do jezyka, w ktorym sg wypowiadane, ale nie zawierajg
sprzecznosci. Sprzeczno$¢ ujawnia sie wylgcznie w przypadku funkcji

prawdziwosciowej naszych wypowiedzi. Ostatecznie Tarski doszedt do wniosku, ze:

99 Alfred Tarski
Pisma logiczno-filozoficzne

W odniesieniu do jezyka potocznego niepodobna, jak si¢ zdaje, juz nie
tylko zdefiniowac pojecia prawdy, ale takze konsekwentnie i zgodnie

z prawami logiki operowac tym pojeciem.

Zrédto: Alfred Tarski, Pisma logiczno-filozoficzne, ttum. J. Zygmunt.

Przetomowo$¢ rozumowania Tarskiego opiera si¢ na twierdzeniu, ze nie jest mozliwe
zdefiniowanie prawdy dla danego jezyka L w ramach samego jezyka L. W tym celu
trzeba stworzy¢ formalny metajezyk L, ktory definiuje reguty syntaktyczne oraz relacje
prawdziwos$ciowe. Prawdziwos$c¢ okazuje sie funkcja zdaniowg zdefiniowana

w metajezyku L - dane zdanie jest prawdziwe, gdy spetnia te funkcje. Zatem zdanie:
»Ksigzka, ktorg teraz czytam, jest podrecznikiem” nalezy rozpisac jako Pa (gdzie ‘P’
oznacza ‘podrecznik], zas ‘@’ oznacza ‘ksigzke, ktora teraz czytam’), a nastepnie
stwierdzi¢ w metajezyku, ze funkcja zdaniowa Px jest spelniona przez przedmiot
oznaczony przez nazwe ‘a’ (zdanie ,Ksigzka, ktorg teraz czytam, jest podrecznikiem”
jest prawdziwe wtedy, gdy funkcja ,x jest podrecznikiem” jest spelniana przez ‘ksiazke,
ktorg teraz czytam)).

Z zainteresowania zagadnieniami zblizonymi do przedmiotu refleksji dwu powyzszych
filozofow wyrosta koncepcja logiki wielowartosciowej Jana Lukasiewicza. Rozwazal

on problem prawdy w konteksScie sporu o determinizm. W klasyczne;j
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Arystotelesowskiej logice kazde zdanie moze mie¢ jedng z dwu wartosci logicznych, tj.
moze mu przystugiwac¢ prawda badz falsz. Oznacza to, ze zdania dotyczgace
przysztoSci, mimo ze nie wiemy, jaka ona jest, takze muszg juz w momencie ich
wypowiadania by¢ albo prawdziwe, albo falszywe. Na przyklad zdanie: ,Jutro dostane
1ze sprawdzianu” jest prawdziwe lub falszywe. Zdaniem Arystotelesa, oznacza to, ze

z logicznego punktu widzenia przysztosc jest juz zdeterminowana. W odpowiedzi na
ten problem Lukasiewicz wprowadzit do logiki trzecia wartos¢ A=1/2 - mamy wiec
prawde (1), fatsz (0) i prawdopodobienstwo (1/2). W ten sposob powstata pierwsza
logika trojwartosciowa. Idac dalej tym tropem, Lukasiewicz przedstawit koncepcje
kolejnych systemow logicznych o dowolnej (nawet nieskonczonej) iloSci wartosci.
Nastepnie, wraz ze wspotpracownikami oraz kontynuatorami, przedstawit
aksjomatyzacje tych systemow. Okazaly si¢ one bardzo uzyteczne w wielu dziedzinach
wiedzy.

Stownik

aksjomatyzacja

(gr. aksioma, aksiomatos — pewnik, zasada, postulat) postepowanie zmierzajgce
do przedstawienia danej teorii w postaci systemu aksjomatow, czyli zatozen, ktore
przyjmuje si¢ bez dowodu w systemie dedukcyjnym; przyjmowanie pogladow lub

twierdzen, ktore uznaje si¢ za oczywiste

etyka

(gr. ethikos (logos) — moralnos¢, etyka) nauka o moralnosci, ktora jest ogotem ocen
i norm moralnych przyjetych w danej zbiorowosci spotecznej (zbiorowosci, klasie
lub grupie spotecznej, sSrodowisku) w okreslonej epoce

estetyka

(gr. aisthetikos — odczuwajacy) dyscyplina filozoficzna zajmujaca si¢ naukg
o pieknie

logika




(gr. logike (techne) — powod) dyscyplina naukowa zajmujaca si¢ regutami
poprawnego myslenia i wnioskowania; w wezszym znaczeniu: logika formalna
metajezyk

(gr. meta — po) jezyk stuzgcy do opisu i analizy innego jezyka

pragmatyzm

(gr. pragmatos — dzialanie, czynnos¢) kierunek filozoficzny uzalezniajgcy

prawdziwo$¢ twierdzen od ich praktycznych skutkow

relatywizm

(fac. relativus — wzglednosc) stanowisko w filozofii i etyce mowigce, iz wartosci
obowiazuja w danym ukladzie odniesienia, nie powszechnie; przeciwienstwo

absolutyzmu



Audiobook

Polecenie 1
Jakie byty osiaggniecia szkoty Iwowsko-warszawskiej? Czym wyrdzniata sie sposréd

innych nurtéow oraz podejs¢ do filozofowania?

Propozycja WOMI

wejdz w tryb wizualny aby utworzy¢

Zrodto: Monika Rogowska-Stangret, Szkofa Iwowsko-warszawska, dostepny w internecie:

https: //culture.pl /pl /tworca /szkola-lwowsko-warszawska.
Zrédto: Englishsquare.pl sp. z 0.0., licencja: CC BY-SA 3.0.

Polecenie 2
Jakie znaczenie miaty zasady przyjete przez przedstawicieli szkoty? W swojej

odpowiedzi uwzglednij kontekst historyczny.



Mapa mysli

Polecenie 1
Zapoznaj sie z mapa mysli podsumowujaca wiadomosci o szkole Iwowsko-warszawskie;.

Uzupetnij j3 o nazwiska filozoféw i filozofek oraz o dokonania przynajmniej niektérych

z nich. W razie koniecznosci skorzystaj z informacji z réznych zrodet.




o Szkota Iwowsko-warszawska
= przedstawiciele
» Kazimierz Twardowski
» Wiladystaw Witwicki
» Jan bukasiewicz
= Kazimierz Ajdukiewicz
» Tadeusz Kotarbinski
s Tadeusz Czezowski
» Zygmunt Zawirski
s Stanislaw Le$niewski
= Wiadystaw Tatarkiewicz
= rozwijane dziedziny
» Jogika
= etyka
= estetyka
= historia filozofii
= ontologia
= epistemologia
= zasady
» zasada neutralno$ci Swiatopogladowej

» postulat uprawiania filozofii niezaangazowanej w kwestie spoteczno-

polityczne
= naukowos¢
= obiektywizm

s krytycyzm



Cwiczenie 1

Cwiczenie 2

Polecenie 2

Przedstaw sposdb uprawiania filozofii przez przedstawicieli szkoty

Iwowsko-warszawskiej.



Dla nauczyciela

Autor: Pawel Kaniowski

Przedmiot: Filozofia

Temat: Osiagnigcia szkoly Iwowsko-warszawskie;j

Grupa docelowa:

Szkota ponadpodstawowa, liceum ogolnoksztatcgce, technikum, zakres rozszerzony

Podstawa programowa:

Zakres rozszerzony
Tresci nauczania - wymagania szczegotowe
I1. Elementy historii filozofii.
13. Filozofia analityczna. Uczen:

2) charakteryzuje Szkote Lwowsko-Warszawskg na przykladzie osiggniec
jednego z jej przedstawicieli (Kazimierz Twardowski, Tadeusz Kotarbinski,

Kazimierz Ajdukiewicz, Tadeusz Czezowski);
3) omawia jeden z nastepujacych kierunkow filozofii XX wieku:
neopozytywizm, pragmatyzm, filozofia lingwistyczna;

Ksztaltowane kompetencje kluczowe:

e kompetencje cyfrowe;
e kompetencje osobiste, spoteczne i w zakresie umiejetnosci uczenia sig;

e kompetencje w zakresie rozumienia i tworzenia informacji.



Cele lekcji (jezykiem ucznia):

e Poznasz osiggniecia przedstawicieli szkoty Iwowsko-warszawskiej, zwlaszcza

Alfreda Tarskiego i Jana Lukasiewicza, na gruncie logiki.

e Przemyslisz, czy da si¢ wyeliminowac relatywizm z takich dziedzin jak estetyka,

co postulowat Twardowski.

e Sprobujesz ocenic, czy rozroznienie Kazimierza Twardowskiego na tres¢

i przedmiot przedstawienia jest skutecznym sposobem weryfikacji twierdzen.

Cele operacyjne. Uczen:

e pozna osiggniecia przedstawicieli szkoty Iwowsko-warszawskiej, zwlaszcza

Alfreda Tarskiego i Jana Lukasiewicza, na gruncie logiki;

e przemysli, czy da si¢ wyeliminowac relatywizm z takich dziedzin jak estetyka, co

postulowat Twardowski;

e sprobuje oceni¢, czy rozroznienie Kazimierza Twardowskiego na tres¢

i przedmiot przedstawienia jest skutecznym sposobem weryfikacji twierdzen.

Strategie nauczania:

e konstruktywizm;

e konektywizm.

Metody i techniki nauczania:

e Cwiczen przedmiotowych;
e z uzyciem komputera;

e dyskusja.

Formy pracy:

e pracaindywidualna;



e praca w parach;
e praca w grupach;

e praca catego zespotu klasowego.
Srodki dydaktyczne:

e komputery z gloSnikami, stuchawkami i dostepem do internetu;
e zasoby multimedialne zawarte w e-materiale;

e tablica interaktywna /tablica, pisak /kreda.
Przebieg lekcji
Przed lekcja:
1. Uczniowie zapoznajg si¢ z treSciami w sekcji ,Przeczytaj”.

Faza wprowadzajaca:

1. Nauczyciel, po zalogowaniu si¢ na platformie, wySwietla na tablicy interaktywnej
lub za pomocg rzutnika temat lekcji oraz jej cele. OkresSla wigzgce dla uczniow
kryteria sukcesu.

2. Krotka rozmowa wprowadzajaca w temat lekcji: Co juz wiecie na temat szkoly

Iwowsko-warszawskiej?
Faza realizacyjna:

1. Praca z tekstem. W zaleznosci od stanu przygotowania uczniow do lekcji
nauczyciel prosi o indywidualne, ciche zapoznanie si¢ z tekstem w sekcji
,<Przeczytaj” lub od razu przechodzi do podziatu uczniow na kilka grup, ktore na
podstawie e-materiatu uktadajg pytania do quizu dla innych grup. Nastepnie
nauczyciel wraz z uczniami okresla zasady rywalizacji i punktowania dobrych
odpowiedzi (np. gra na czas lub na liczbe poprawnych odpowiedzi).

Przeprowadzenie gry w klasie. Nauczyciel lub wybrany uczen dba o prawidlowy



przebieg quizu zgodnie z wczesniejszymi ustaleniami. Nauczyciel nagradza

zwycieska druzyne, np. ocenami z aktywnosci.

2. Praca z multimedium. Nauczyciel wySwietla na tablicy interaktywnej materiat
z sekcji ,Audiobook” Odczytanie polecenia do multimedium: Przedstaw sposob
uprawiania filozofii przez przedstawicieli szkoly Iwowsko-warszawskiej.

Wspolna praca calego zespotu klasowego nad odpowiedziami.

3. Nauczyciel inicjuje dyskusje na temat: Jakie byly osiggniecia szkoly
Iwowsko-warszawskiej? Czym wyrozniala sie sposrod innych nurtow oraz

podejsc¢ do filozofowania? (polecenie nr 1 w sekcji ,Audiobook”).

4. Uczniowie wykonujga ¢wiczenia nr 1i 2 z sekcji ,Mapa mysli”. Wyniki pracy
omawiane s3 na forum i komentowane przez nauczyciela.

Faza podsumowujaca:

1. Nauczyciel wySwietla na tablicy temat lekcji i cele zawarte w sekcji
~Wprowadzenie”, omawia przebieg zaje¢, wskazuje mocne i stabe strony pracy

uczniow, udzielajgc im tym samym informacji zwrotne;.

2. Wszyscy uczniowie podsumowujg zajecia, zwracajgc uwage na nabyte

umiejetnosci.

Praca domowa:

1. Jakie znaczenie mialy zasady przyjete przez przedstawicieli szkoly? W swojej
odpowiedzi uwzglednij kontekst historyczny.

Materialy pomocnicze:

e Wolenski J., Filozoficzna szkofa Iwowsko-warszawska, Warszawa 1985.

e JadackilJ., Legenda szkoly Iwowsko-warszawskiej, Warszawa 1986.

Wskazowki metodyczne opisujace rézne zastosowania multimedium:



e Nauczyciel moze wykorzysta¢ medium w sekcji ,Audiobook” do podsumowania

lekgji.



