Liczby naturalne, catkowite | wymierne - zadania

Zadania na liczbach wymiernych: wykonywanie dziatan w zbiorze liczb rzeczywistych.

Animacje - dziatania na utamkach zwyktych. Animacja - NWW, NWD. Zadania, w tym cze$¢
zadan interaktywnych.



Liczby naturalne, catkowite i wymierne - zadania

Pokaz ¢wiczenia: ® 0 @
Ta lekcja poswiecona jest zadaniom zwigzanym z liczbami naturalnymi, catkowitymi
i wymiernymi. Jezeli chcesz sobie przypomnie¢ podstawowe wiadomosci na temat tych
liczb, zajrzyj do lekcji Liczby naturalne, catkowite i wymierne.

Cwiczenie 1 P

Ponizej przedstawiono liczby. Ktére z tych liczb s3 liczbami naturalnymi? Dopasuj podane
liczby do odpowiedniej grupy, przeciggajac je.

liczby naturalne

]3] ve][avE-vB]
BN

liczby, ktére NIE sg liczbami naturalnymi

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 2 O

Ponizej przedstawiono liczby. Ktére z tych liczb sg liczbami catkowitymi? Dopasuj podane
liczby do odpowiedniej grupy, przeciagajac je.

liczby catkowite

OIENaIEa
Vel g e[ )7

liczby, ktére NIE sg liczbami catkowitymi

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
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Cwiczenie 3 »

Ponizej przedstawiono liczby. Ktére z tych liczb sg liczbami wymiernymi? Dopasuj podane
liczby do odpowiedniej grupy, przeciagajac je.

liczby wymierne

w5—8) [3)[=][7

-1
liczby, ktére NIE s3 liczbami wymiernymi (liczby ﬂ 16 \/§

niewymierne)

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 4 @

Odpowiedz na ponizsze pytania.

a. Czy istnieje liczba catkowita, ktéra nie jest liczbg naturalng? Jesli tak to podaj przyktad

takiej liczby.

b. Czy istnieje liczba wymierna, ktora nie jest liczbg catkowitg? Jesli tak to podaj przyktad
takiej liczby.

c. Czy istnieje liczba naturalna, ktéra nie jest wymierna? Jesli tak to podaj przyktad takiej

liczby.

d. Czy istnieje liczba naturalna, ktéra nie jest catkowita? Jesli tak to podaj przyktad takiej

liczby.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 5 »
Rozstrzygnij, czy zdanie jest prawdziwe, czy fatszywe. Zaznacz wszystkie zdania prawdziwe.

(] Wynikiem odejmowania }—é — % jest liczba (—%)

(] Wynikiem mnozenia 2% . 1’41 jest liczba 21%.

(] Wynikiem dzielenia 31 : 22 jest liczba 13-

] Wynikiem odejmowania + — + — + — 15 jest liczba 2.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 6 O
Rozstrzygnij, czy zdanie jest prawdziwe, czy fatszywe. Zaznacz wszystkie zdania prawdziwe.

(] llorazliczby 4,8 przez liczbe 0,03 jest réwny 16.

0,92+0,49

(] Whynikiem dziatania —555—

jest liczba 47.

(] lloczyn liczb 2,35 0,4 jest rowny 0,94.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Wazne!

o Mowimy, ze liczby x i y sg przeciwne, jezeli ¢ + y = 0. Liczbe przeciwng do x
oznaczamy —.

o Mowimy, ze liczby x i y s odwrotne, jezeli x - y = 1. Liczba odwrotna do liczby x
roznejod zera jest % Zauwazmy, ze nie ma liczby odwrotnej do zera, gdyz nie istnieje
taka liczba, ktora pomnozona przez 0 databy 1.

e Zauwaz, ze jezeli x # 0, to iloczyn liczby odwrotnejdo z i liczby przeciwnejdo z jest
rowny —1.



Cwiczenie 7 »

Rozstrzygnij, czy zdanie jest prawdziwe, czy fatszywe. Zaznacz wszystkie zdania prawdziwe.

(] Liczba przeciwna do % jest liczba (—0,55).

[ ] Liczba odwrotna do liczby 2% jest liczba przeciwna do liczby — 15—2
(] Liczba 1% jest odwrotna do liczby 1—70.

(] Kazda liczba rzeczywista ma liczbe do siebie odwrotna.

(] Kazda liczba rzeczywista ma liczbe do siebie przeciwna.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 8 O

Rozstrzygnij, czy zdanie jest prawdziwe, czy fatszywe. Zaznacz wszystkie zdania prawdziwe.

(] Podwojonym iloczynem liczb 2% i —% jest —2,6.
(] Liczba 3% jest wieksza od liczby —2% o) 5%.

(] Srednia arytmetyczna liczb 2% oraz 1% jest réwna 2%.

(] Liczba 0, (36) lezy pomiedzy liczbami % i %.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 9 »
Rozstrzygnij, czy zdanie jest prawdziwe, czy fatszywe. Zaznacz wszystkie zdania prawdziwe.

2,75—1+:(—3,375)
5-23

(] Wynik dziatania jest liczbg wieksza od 1.

—2,25+(2-3%)

4 1 2 .
73F'3+1§ :2,125

(] Wynik dziatania

jest liczba ujemna.

(] Po wykonaniu obliczen (% + 0,45) . % otrzymamy liczbe 0,4.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 10 O

Rozstrzygnij, czy zdanie jest prawdziwe, czy fatszywe. Zaznacz wszystkie zdania prawdziwe.

Utamek 0, (27) jest réwny =-.

Liczba 3, (6) jest wymierna.

O o O

Suma liczb 0, (4) + 0, (18) jest réwna 0, (62).

[} Utamek 1 ma skoriczone rozwiniecie dziesietne.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 11 G

Rozstrzygnij, czy zdanie jest prawdziwe, czy fatszywe. Zaznacz wszystkie zdania prawdziwe.

(] Osma cyfra po przecinku w rozwinieciu dziesietnym liczby % jest réwna 7.

0 Dwudziesta pierwsza cyfra po przecinku w rozwinieciu dziesietnym liczby 0, (725)
jest réwna 5.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 12 »

Rozstrzygnij, czy zdanie jest prawdziwe, czy fatszywe. Zaznacz wszystkie zdania prawdziwe.

Utamek 222 jest utamkiem nieskracalnym.
1041

(] Utamek 4+ jest rowny 112

Najwieksza liczba, przez jaka mozna skrécic licznik i mianownik utamka 2275 jest 216
0J 2592

Utamek 4325 jest utamkiem skracalnym.
3913

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 13 @

Oileliczba 2% —12 = jest mniejsza od I|czby + 8 ? Zaznacz poprawng odpowiedz.
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Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 14
Dokoncz zdanie, wybierajac poprawng odpowiedz.
0. . .7 7 7. . .
Woynikiem dziatania ¢ + 7 — ggjest liczba:
() 2,1853
() 2,1875
() 2,987

O 2,725

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 15

Dokoncz zdanie, wybierajgc poprawng odpowiedz.

Odwrotnoscia liczby % + % — % jest liczba:
O
O #
O

5
O 1

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 16 3

Dane sg liczby a = 2%, b= 1%, c= 3%.
Dokoncz zdanie, wybierajgc poprawng odpowiedz.

Rdznica liczb (a + b)ci (a — b)c jest rowna:

1059
140

O
O 7
O

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 17 3
Niech a = % ib= % Wskaz liczbe, ktorej rozwiniecie dziesietne jest skonczone. Zaznacz
prawidtowa odpowiedz.

O b
() a+bd
() a—0»b

() ab

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 18

Ponizej przedstawiono cztery réwnosci. Ktéra z nich jest rownoscig prawdziwa? Zaznacz
poprawng odpowiedz.

384 21
40320

384
40320

O

384 1
O 40320 105
O

wolo

O 384 1
40320 — 8
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 19
Dokoncz zdanie, wybierajgc poprawng odpowiedz.

Liczba , ktora spetnia rownanie 55 + = = 0,06(81) jest:
2
O 4
O 0,(343)
O 0,34

O 0,02(27)

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

O



Cwiczenie 20 3

Niech x = 3% iy = 4%. Ponizej przedstawiono cztery réwnosci. Ktéra z nich jest rownoscia
prawdziwg? Zaznacz wtasciwg odpowiedz.

TY = 13%

a:—y:13%

o O O

w+y:13%

z _ 133
O =132
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 21 3

Niech z = 0,(03) iy = 0, (01). Ponizej przedstawiono cztery réwnosci. Ktéra z nich jest
rownoscia prawdziwg? Zaznacz poprawng odpowiedz.

O e—y=0,)
O $+y:0a(4)
() zy=3

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 22 3

Dane s liczby z = 0, (285714) i y = 0, (142857). lle wynosi suma liczb z i y? Zaznacz
prawidtowa odpowiedz.

(O 0, (428571)
() 0, (448571)
(O 0, (428561)

O 0,(423571)

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 23 3
Dane sa liczby z = % iy =0,(003). lle wynosi roznica liczb x i y? Zaznacz wtasciwa
odpowiedz.

O 0,(552)
O 0, (558)
O 0,(559)

O 0,(553)

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 24 3

Dokoncz zdanie, wybierajac poprawng odpowiedz.

lloczyn cyfr stojgcych na trzydziestym pierwszym i trzydziestym drugim miejscu po przecinku
w rozwinieciu dziesietnym utamka % jest rowny:

O 13
O 14
O 16

O 15

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 25 O

Niech z = 0,875 1 y = 0,9875. Zapisz kazdg zliczb x + y, ¢ — y, xy, % w postaci utamka
zwyktego, nieskracalnego. Kliknij w luke aby rozwinga¢ liste i wybierz prawidtowa odpowiedz.

o,ﬂ’;—'—y:

ox—y:

omy:

Loy

z

o |lamo || _x2 |[ 7o ||z |20 |[ a0 || 525 || _15 || 553
80 70 50 65 60 70 80 620 60 640

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 26 @
Zapisz rozwiniecie dziesietne
a. odwrotnosci liczby naturalnej wiekszej od 10 i mniejszej od 12

b. sumy odwrotnosci trzech poczatkowych liczb pierwszych

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 27 @

Dane sg wszystkie jednocyfrowe liczby catkowite dodatnie podzielne przez 4. Zapisz
rozwiniecie dziesietne sumy kwadratéw odwrotnosci tych liczb.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 28 @

Uzupetnij ponizsze rownosci odpowiednimi rozwinieciami dziesietnymi utamkéw zwyktych.
Kliknij w luke aby rozwinac liste i wybierz prawidtowa odpowiedz.

______________

______________

,,,,,,,,,,,,,,

\ ~0,1125 ] 1,875 ] \ 0,9275 ] \ 0, 87555 ] \ 1,8 ] \ 0,8640625 | | 1,8625 ] | —0,2125

—0,125

Zrodto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 29 @

. _ 1 3 5 _ 2 4 6 .
Danesaliczbya = 5 + 57 T 37476 orazb = s T35 T 337 . Wykaz, ze

1 11
zb—Fa= 3.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 30 @
Oblicz i zapisz wynik w postaci utamka nieskracalnego. Uzupetnij ponizsze réwnosci
wiasciwymi liczbami. Kliknij w luke aby rozwinac liste i wybierz prawidtowa odpowiedz.

mtwtw=
L ot N
Era+ms
C oW TS

______________

______________

______________

10 | [ 25
56 11

8 [ |[2 (2t |[s [ a][2e][a][a][a
57 21 53 13 38 21 17 36 36 19
Zrodto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 31 P

Porownaj ponizsze liczby. Uzupetnij luki wtasciwym znakiem. Kliknij w luke aby rozwing¢ liste
i wybierz wtasciwg odpowiedz.

______________

. 0,(36). n
16 :\,—::_—_—_7_,_,_,::::__17
o0 3
c2@)F 4 2-120)
CEEEE R

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 32 @

Oblicz i zapisz wynik w postaci utamka dziesietnego. Uzupetnij ponizsze rownosci wtasciwymi
liczbami. Kliknij w luke aby rozwing¢ liste i wybierz wtasciwa odpowiedz.

) are)=
- (3+29):(z+23)=
0.4 ][0,6)][0,(8) |[6,7(5) |[6,7(2) | [ 6,6(3)

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 33 @

Wyznacz taki utamek zwykty x, aby ponizsze rownosci byty prawdziwe. Kliknij w luke aby
rozwina¢ liste i wybierz poprawng odpowiedz.

______________

c $4+2=00045),2=
. %4_;1::%—1-0,(09)’37% ,,,,,,,,,,,,,
- 0,(01) +z =55, 2=

______________

- &+ % =0,0(45),z=

8 |12 pp L 7o 2 37 ) 3 126 ¢ 4 1) 2 ) 120
14 145 123 99 89 12 14 154 132 99 154

L
132

Zrdédto: Zespot autorski Politechniki £odzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 34 @

Wyznacz taki utamek dziesietny x, aby réwnosci byty prawdziwe. Kliknij w luke aby rozwinac
liste i wybierz poprawng odpowiedz.

§+x:Lu®

_|_
8
=]
S
—~
—
oo
~—
NP
_l_
=
|_|
N
ot
8
L

______________

o
—
e}
—_
~
+
8
I
o
+
=
|_|
—~
(=
—
8
|

______________

%- %zoaﬂm)x_

______________

10,8(5) || 0,2(86) || 0,6(3) | | —6,785 | | 2,291(6) | | 0,1(68) | | 0,8(3) || —6,875

2,219(4) | | 5,758 ‘0,1(86) 3,291(6) |

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 35 @

Uzupetnij ponizsze zdania tak, aby byty zdaniami prawdziwymi. Kliknij w luke aby rozwinac¢
liste i wybierz wtasciwg odpowiedz.

1. Liczbg, ktora lezy na osi liczbowej w jednakowej odlegtosci od liczb % i 113 jest liczba

chbai

..............

______________

1

— i3 Jest Ilczba

(5,3(48) | [ 5,(348) | [ 18 | [ 109 | [ aib |

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

a—b
ab

2ab 125
2| [5,348) ||




Cwiczenie 36 @

Podaj przyktad liczby, ktéra na osi liczbowej lezy miedzy liczbami

19 . 17
a.ﬁ | 14

—_

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 37 @

Wyznacz wszystkie nieskracalne utamki zwykte o liczniku 3, ktére sg wieksze od 14—1 i mniejsze
od 1—73 Zaznacz wszystkie prawidtowe odpowiedzi.

3
8

po|eo

oree

O o o o 4
e

oo

O %

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 38 @

Znajdz wszystkie pary dodatnich liczb catkowitych a i b, dla ktérych spetniony jest warunek
3 a 4 17
7<1 <7 < 20

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 39 @
Dziesigta czes¢ uczestnikdw maratonu przebiegta wyznaczong trase w czasie krotszym niz 3 h.
Potowa pozostatych uczestnikéw uzyskata czas nie dtuzszy niz 4 h. Jaka czes$¢ sposrod
wszystkich zawodnikdw maratonu przebiegta trase w czasie dtuzszym niz 4 h? Uzupetnij
ponizsze zdanie odpowiednim utamkiem. Kliknij w luke aby rozwinac liste i wybierz wtasciwag
odpowiedz.

______________

Odpowiedz: Trase w czasie dtuzszym niz 4 h przebiegto Euczestnikéw.
SN T N B T B I
‘ 20 ’ 20 ‘ 18 ‘ 25 ’

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 40 @

§Zi§, jest skracalny. Przez jaka liczbe

naturalng, w kazdym z tych przypadkoéw, ten utamek mozna skréci¢? Wpisz w puste pole
prawidtowg liczbe.

Podaj trzy rézne liczby naturalne n, dla ktérych utamek

Odpowiedz: W kazdym z tych przypadkéw utamek mozna skréci¢ przez

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 41 @

Uzasadnij, ze dla kazdej liczby naturalnej a utamek 2a(:—1 jest nieskracalny.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £édzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 42 @

Sprawdz, czy istnieja liczby naturalne n, dla ktérych utamek 7;;1141 mozna skrécic przez 5. Czy

istnieje liczba naturalna n, dla ktérej ten utamek mozna skrocié¢ przez liczbe wieksza niz 5?

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



