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Rozwiazanie rodwnania pierwszego stopnia z dwiema

niewiadomymi

Zrédto: dostepny w internecie: pxfuel.com, domena publiczna.

Aby zapoznac si¢ z tym materiatem, trzeba wiedzie¢ jakie rownia nazywamy rownaniami
pierwszego stopnia z dwiema niewiadomymi. Trzeba potrafi¢ wyodrebniac je ze zbioru
innych rownan i znac¢ sytuacje, ktore mozemy opisa¢ za pomocg rownania pierwszego
stopnia z dwiema niewiadomymi.

W tym materiale poznasz pojecie rozwigzania rOwnania pierwszego stopnia z dwiema
niewiadomymi.

Twoje cele

e Obliczysz wartosc¢ liczbowa wyrazenia algebraicznego.

e Sprawdzisz, czy dana para liczb jest rozwigzaniem réwnania.

» Sformutujesz pojecie rozwigzania rownania pierwszego stopnia z dwiema
niewiadomymi.




Przeczytaj

Przyktad 1
Znajdzmy pare liczb (z, y), dla ktorych wyrazenie 3z + y przyjmuje warto$¢ 5.

Jesli w miejsce z wstawimy 1, w miejsce y wstawimy 2, to wyrazenie 3z + y przyjmie
wartosc 5.

Sprawdzmy:

3Jr+y=3-1+2=5.

Zastanow sig, czy jest to jedyna para liczb, dla ktorej spelniony jest powyzszy warunek.
Przyktad 2

Sprawdzimy, jaka warto$¢ przyjmie prawa, a jakg lewa strona rownania
3r+dy=z+y—+2

dlax=-1liy=1.

Do praweji lewej strony rownania w miejsce niewiadomych z i y podstawimy
odpowiednio liczby —1 oraz 1.

Po podstawieniu liczb —1 oraz 1 do wyrazenia znajdujacego si¢ po lewej stronie
roOwnania, otrzymujemy:

L=3c+5y=3-(—1)+5-1=-3+5=2

Po podstawieniu liczb —1 oraz 1 do wyrazenia znajdujacego si¢ po prawej stronie
rownania, otrzymujemy:

P=x4+y+2=-14+1+42=2

Lewa i prawa strona rownania przyjmuja dla x rownego —1 oraz y rownego 1 takg sama
wartosc.

L=P
Zatem para liczb (—1, 1) spelnia to rownanie.

Definicja: Para liczb (x, y) spetniajaca réwnanie




Para liczb (z, y) spetnia rownanie az + by + ¢ = 0 wtedy i tylko wtedy, gdy po
podstawieniu tych liczb w miejsca niewiadomych, otrzymamy rownos¢ prawdziwa.

Przyktad 3

Sprawdzmy, czy rOwnanie

3z +dy=z+y+2

jest spetnione przez pare liczb (3, 2).

W tym celu do obu stron rownania podstawimy liczbe 3 w miejsce niewiadomej z oraz
liczbe 2 w miejsce niewiadomej y.

Nastepnie sprawdzimy czy otrzymaliSmy rownos¢ prawdziwg czy fatszywa.

Po podstawieniu liczb 3 oraz 2 do wyrazenia znajdujacego si¢ po lewej stronie rownania,
otrzymujemy:

L=3x+5=3-3+5-2=9+10=19

Po podstawieniu liczb 3 oraz 2 do wyrazenia znajdujgcego si¢ po prawej stronie
roOwnania, otrzymujemy:

P=x4+y+2=3+2+4+2=7

Dla z = 31y = 2 wyrazenia po leweji prawej stronie rownania przyjmujg rézne wartosci,
azatem L # P.

Oznacza to, ze para liczb (3, 2) nie spetnia tego réwnania.

Przyktad 4

Wiemy juz, ze para liczb (—1, 1) spetnia réwnanie 3z + 5y = = + y + 2.
Zastanoéwmy sie, czy istnieje tylko jedna taka para liczb.

Sprawdzmy, czy pary liczb (1, 0) oraz (5, — 2) spelniajg dane rownanie.
Sprawdzamy pare (1, 0).

Do obu stron rownania podstawimy liczb¢ 1 w miejsce niewiadomej x oraz liczbe 0
w miejsce niewiadomej y.

L=3z+5y=3-1+5-0=3
P=x24+y+2=14+0+2=3

Zatem L = P, awiec paraliczb (1, 0) spelnia to réwnanie.


javascript:void(0);

Sprawdzamy pare (5, — 2).

Do obu stron rownania podstawimy liczb¢ 5 w miejsce niewiadomej x oraz liczbe —2
w miejsce niewiadome;j y.

L=3z+5y=3-5+5-(—2)=5

P=zx+y+2=5+(-2)+2=5

Zatem L = P, awiec paraliczb (5, — 2) spetnia to réwnanie.

Kazda z par liczb: (—1, 1), (1, 0) oraz (5, — 2) spelnia réwnanie 3z + 5y = = + y + 2.
Definicja: Rozwigzanie réwnania pierwszego stopnia z dwiema niewiadomymi

Kazdg pare liczb, ktora spetnia rownanie ax + by + ¢ = 0 nazywamy rozwigzaniem

rownania pierwszego stopnia z dwiema niewiadomymi.

Rownanie pierwszego stopnia z dwiema niewiadomymi ma nieskonczenie wiele rozwigzan.

Stownik
para liczb spetniajagca réwnanie pierwszego stopnia z dwiema niewiadomymi

para liczb, po podstawieniu ktorej do rownania w miejsce niewiadomych, otrzymamy
réwno$¢ prawdziwg

rozwigzanie réwnania pierwszego stopnia z dwiema niewiadomymi

para liczb, ktora spetnia to rownanie
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Galeria zdje¢ interaktywnych

Polecenie 1

Zapoznaj sie z galerig zdjec interaktywnych.

Postaraj sie samodzielnie wykona¢ przedstawione zadania, a nastepnie sprawdz poprawnos¢
swoich obliczen.

Polecenie 2

Sprawdz, czy para liczb (\/5, \/5) jest rozwigzaniem rownania

V2z + 3v/3y = 10 — v2z + v/3v.




Sprawdz sie

Pokaz ¢wiczenia: ® ) @
Cwiczenie 1 O

Oblicz wartos¢ wyrazenia znajdujacego sie po prawej stronie réwnania

x—2y+5=4—-2zx+ 3ydlaxz = 2iy = —1. Zaznacz prawidtowy wynik.

12

Cwiczenie 2 @)
Zaznacz wszystkie zdania prawdziwe.
e Jedynym rozwigzaniem rownania —z + 3y = 2 jest paraliczb (1, 1).

e RoOwnanie pierwszego stopnia z dwiema niewiadomymi ma nieskonczenie

wiele rozwigzan.

e Rozwigzaniem réwnania x + y = 5 jest para liczb (1, 4).



Cwiczenie 3 Q®

Okresl, czy podana obok réwnania para liczb, spetnia to rownanie. Przeciggnij poprawng

odpowiedz.

120+ 7y =11, 42+ 0,25y = 7, V32 + 2y = 5v3, (4, —1),(5, 4), (V3, V3),
NIE, NIE, TAK

Réwnanie Para liczb Czy podana para liczb
spetnia réwnanie?

12z + 7y = 11 (3, —1)

S2+40,25y=7 5, 4)

V3z + 2y =53 <¢§, \/§>




Cwiczenie 4 Q®

Przeciagnij do odpowiednich obszaréw pary, ktére sg rozwigzaniem réwnania oraz

takie, ktére nie sg jego rozwigzaniem.

<span aria-label="nawias, szesnascie, przecinek, jedenascie, zamkniecie nawiasu"
role="math"><math><mfenced separators="|"><mrow><mn>16</mn><mo>,</mo>
<mi> </mi><mn>11</mn></mrow></mfenced></math></span>, <span aria-
label="nawias, minus, osiem, przecinek, osiem, zamkniecie nawiasu" role="math">

<math><mfenced separators="["><mrow><mo>-</mo><mn>8</mn><mo>,</mo>
<mi> </mi><mn>8</mn></mrow></mfenced></math></span>, <span aria-
label="nawias, osiem, przecinek, minus, osiem, zamkniecie nawiasu" role="math">

<math><mfenced separators="|"><mrow><mn>8</mn><mo>,</mo><mi> </mi>
<mo>-</mo><mn>8</mn></mrow></mfenced></math></span>, <span aria-
label="nawias, szesnascie, przecinek, minus, jeden, zamkniecie nawiasu" role="math">

<math><mfenced separators="|["><mrow><mn>16</mn><mo>,</mo><mi> </mi>
<mo>-</mo><mn>1</mn></mrow></mfenced></math></span>, <span aria-
label="nawias, osiem, przecinek, dwa, zamkniecie nawiasu" role="math"><math>

<mfenced separators="["><mrow><mn>8</mn><mo>,</mo><mi> </mi>
<mn>2</mn></mrow></mfenced></math></span>, <span aria-label="nawias, minus,
jeden, przecinek, szesnascie, zamkniecie nawiasu" role="math"><math><mfenced

separators="["><mrow><mo>-</mo><mn>1</mn><mo>,</mo><mi> </mi>
<mn>16</mn></mrow></mfenced></math></span>, <span aria-label="nawias, minus,
szesnascie, przecinek, jedenascie, zamkniecie nawiasu" role="math"><math><mfenced

separators="|"><mrow><mo>-</mo><mn>16</mn><mo>,</mo><mi> </mi>
<mn>11</mn></mrow></mfenced></math></span>, <span aria-label="nawias, dwa,
przecinek, osiem, zamkniecie nawiasu" role="math"><math><mfenced separators="|">
<mrow><mn>2</mn><mo>,</mo><mi> </mi><mn>8</mn></mrow></mfenced>

</math></span>

Pary, ktoére sa rozwigzaniem réwnania %w + 2y =10




Pary, ktére nie s3 rozwigzaniem powyzszego réwnania

Cwiczenie 5 ®
Zaznacz rownania, ktérych rozwigzaniem jest para liczb (\/5, 2\/5)

. 2w+y:3\/§

. 333—\/53/:3\/_—4
. 4x—\/§y:4

. —\/§m—l—3\/§y=10

Cwiczenie 6 O

Przeciagnij w wyznaczone miejsce brakujaca liczbe w parze, tak aby obie pary spetniaty

podane réwnanie.

16,22, 2,4, —2,18,3

________________

Cwiczenie 7 @



Cwiczenie 8 @

Para liczb catkowitych (a, b) jest rozwiazaniem réwnania 6z + 4y + 2 = 0.
Whisz te liczby, jesli wiadomo, ze s3 to liczby przeciwne, z ktdrych wieksza jest mniejsza
od 10.



Dla nauczyciela

Autor: Beata Wojciechowska

Przedmiot: Matematyka

Temat: Rozwigzanie rownania pierwszego stopnia z dwiema niewiadomymi
Grupa docelowa:

Il etap edukacyjny, liceum, technikum, zakres rozszerzony

Podstawa programowa:

IIl. Rbwnania i nierownosci. Zakres podstawowy.

Uczen:

1) przeksztalca rownania i nierownosci w sposob rownowazny.

Ksztaltowane kompetencje kluczowe:

o kompetencje w zakresie rozumienia i tworzenia informaciji

» kompetencje w zakresie wielojezycznoSci

» kompetencje matematyczne oraz kompetencje w zakresie nauk przyrodniczych,
technologii i inzynierii

» kompetencje cyfrowe

» kompetencje osobiste, spoteczne i w zakresie umiejetnosci uczenia si¢

Cele operacyjne:
Uczen:

 oblicza wartosc¢ liczbowg leweji prawej strony rOwnania
» formuluje pojecie rozwigzania rownania z dwiema niewiadomymi
o sprawdza, czy dana para liczb jest rozwigzaniem danego rownania

Strategie nauczania:
o konstruktywizm
Metody i techniki nauczania:

 analiza przypadku
o dyskusja
o konkurs zadaniowy



Formy pracy:

e pracaindywidualna
» praca catego zespotu klasowego
e pracaw grupach

Srodki dydaktyczne:

e komputery z glosnikami i dostepem do Internetu, stuchawki
» zasoby multimedialne zawarte w e-materiale
« tablica interaktywna/tablica, pisak /kreda

Przebieg lekcji
Faza wstepna:

1. Nauczyciel podaje temat i cele zaje¢ oraz wspolnie z uczniami ustala kryteria sukcesu.
2. Uczniowie przypominajg sobie w grupach wiadomosci dotyczace rozwiazania rownan
z jedng niewiadomg oraz liczb spelniajgcych takie rownania.

Faza realizacyjna:

1. Uczniowie pracujg w parach metoda analizy przypadku. Analizuja przykiady zawarte
w czesci ,Przeczytaj’ i galerii zdje¢ interaktywnych.

2. Nauczyciel kontroluje prace par, wyjasnia watpliwoSci.

3. Uczniowie pracujg indywidualnie metodg konkursu zadaniowego. Rozwiazujg
¢wiczenia interaktywne. Rozwigzania zadan uczniowie zapisujg w zeszycie,
sprawdzajac w materiale ich poprawnos¢. Osoby, ktore rozwigza zadania bezbtednie,
otrzymujg oceny z aktywnosci.

Faza podsumowujaca:

1. Jako podsumowanie nauczyciel zadaje uczniom pytania dotyczace ¢wiczen.
2. Nauczyciel omawia przebieg zaje¢, wskazuje mocne i stabe strony pracy uczniow,
udzielajac im tym samym informacji zwrotne;j.

Praca domowa:
Uczniowie wykonuja ¢wiczenia interaktywne, ktorych nie zdgzyli wykonac na lekcji.
Materialy pomocnicze:

Uklad rownan z dwiema niewiadomymi - opisywanie zwigzkoéw miedzy wielkosciami za
pomoca rownan

Wskazowki metodyczne:


https://epodreczniki.pl/a/uklad-rownan-z-dwiema-niewiadomymi---opisywanie-zwiazkow-miedzy-wielkosciami-za-pomoca-rownan/Dq2fsnXhM

Uczniowie mogg wykorzysta¢ galerie zadje¢ interaktywnych jako pomoc przy
rozwiazywaniu zadan w czasie konkursu oraz przy utrwalaniu materiatu w czasie pracy
samodzielnejw domu. Moze to by¢ materiat wprowadzajacy przy omawianiu uktadow
rownan liniowych.



