Wielokrotnosci | dzielniki liczb naturalnych

Materiat zawiera:

- animacje, bedacq wstepem do zrozumienia pojecia "wielokrotno$c" ,

- animacje "chodniczek liczbowy", pokazujacg kolejne wielokrotnosci liczby 3,

- ¢wiczenia interaktywne ksztaltujace umiejetnosci znajdowania wielokrotnosci liczb
naturalnych (wypisywanie kolejnych wielokrotnosci, okreslanie wielokrotnosci przy
wykorzystaniu osi liczbowej, znajdowanie NWW, zadania tekstowe).

Materiat zawiera:

- animacje bedgca wstepem do wprowadzania pojecia dzielnik liczby naturalne;j,

- ¢wiczenia interaktywne utrwalajgce umiejetnosci zwigzane z wyznaczeniem dzielnikow
liczb naturalnych.

Materiat zawiera:

- ¢wiczenia interaktywne na wyznaczanie dzielnikow liczb naturalnych, w tym NWD,
- ciekawostke na temat liczb doskonatych,

- ¢wiczenia interaktywne na wyznaczenie liczb doskonatych.



Wi ielokrotnosci i dzielniki liczb naturalnych

Wielokrotnosci
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Film dostepny pod adresem /preview/resource/RXxyR7TbY3WXI
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £édzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja przedstawia wielokrotnosci liczb naturalnych na przyktadzie obliczania

wielokrotnosci pewnej kwoty pieniedzy.

Przyktad 1

Spojrz na fragment chodniczka liczbowego. Co wspolnego majg liczby umieszczone na

niebieskich polach?



file:///preview/resource/RXxyR7TbY3WXI
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Film dostepny pod adresem /preview/resource/RN2p2Gf9BIGCS
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja przedstawia za pomoca chodniczka liczbowego wielokrotnosci liczby 3.

Wazne!

e Liczby: 0, 3, 6,9, ... to kolejne wielokrotnosci liczby 3. Kazda wielokrotno$¢ jest
wynikiem mnozenia liczby naturalnej przez liczbe 3, np.

0-3=0,
1-3=3,
2-3=6.

» Nie mozemy wypisa¢ wszystkich wielokrotnosci liczby 3, jest ich bowiem
nieskonczenie wiele.

» Liczba zero jest najmniejszg wielokrotnoscia liczby 3, jak rowniez kazdejinnejliczby
naturalne;j.


file:///preview/resource/RN2p2Gf9BJGC5

Cwiczenie 1

Wypisz pie¢ dowolnych wielokrotnosci liczby

a. 7,

b. 12,

c. 15,

d.31.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 2 3
Na dywaniku 100 liczb zaznacz wszystkie wielokrotnosci liczby 5 wieksze od 20, a mniejsze od
60.
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Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 3 O

Wspbtrzedne punktéw zaznaczonych na osi liczbowej sg wielokrotnos$ciami liczby 23. Odczytaj
wspoétrzedne punktow A, B, C, D, E. Uzupetnij luki na osi, wpisujac odpowiednie wartosci.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 4

Sprawdz za pomocg kalkulatora, czy liczba 11151 jest wielokrotnoscig podanej liczby.
Rozstrzygnij, czy zdanie jest prawdziwe, czy fatszywe. Zaznacz zdania prawdziwe.

(] Liczba 11151 jest wielokrotnoscia liczby 11.

[ ] Liczba 11151 jest wielokrotnoscig liczby 7.

(] Liczba 11151 jest wielokrotnoscia liczby 9.

[ ] Liczba 11151 jest wielokrotnoscia liczby 13.

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 5 »

Wielokrotnoscia jakich liczb sa podane liczby? Przeciagnij kazdy element do odpowiedniej
grupy.

Wielokrotnosci liczby 5:
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Wielokrotnosci liczby 6:
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Wielokrotnosci liczby 5 oraz 6:

Najmniejsza wspdlna wielokrotnosc liczb 5 i 6:

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £édzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 6 O

Wyznacz NWW podanych liczb. Uzupetnij luki w zdaniach, wpisujac odpowiednie liczby.

« NWW (2, 3) wynosi

« NWW (3, 4) wynosi
- NWW (5, 10) wynosi‘
« NWW (2, 9) wynosi
« NWW (6, 8) wynosi

« NWW (6,9) wynosi

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 7 »
Jaka najmniejszg dtugos¢ powinien miec sznurek, aby mozna go byto pocigé na kawatki
dtugosci 20 cm lub 25 cm? Uzupetnij luke w odpowiedzi, wpisujagc poprawng wartosc.

Odpowiedz: Sznurek powinien mie¢ cm.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £édzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 8 O
Janek i Wojtek przygotowywali sie do zawodow lekkoatletycznych i biegali dookota boiska.
Woijtek przebiegat ten dystans w ciggu 5 minut, a Janek w ciggu 4 minut. Chtopcy o godzinie
14 : 00 wystartowali réwnoczesnie z tego samego miejsca i pobiegli w te samga strone. O ktérej
godzinie spotkajg sie ponownie na starcie?

Uzupetnij ponizsza luke. Kliknij w nig, aby rozwingac liste, a nastepnie wybierz poprawna
odpowiedz.

\14:30”14:20”14:09]

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £odzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 9 O
Dwa statki jednoczesnie wyptywaja z portu. Pierwszy z nich odbywa oSmiodniowe rejsy, drugi
zas rejsy trwajace 12 dni. Za ile dni statki znéw spotkaja sie w porcie? Uzupetnij luke

w odpowiedzi, wpisujgc poprawng wartosc.

Odpowiedz: Statki spotkajg sie za dni.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Dzielniki
Przyktad 2

Adas ma 6 samochodzikow, ktore postanowil pouktadac na regale, tak by na kazdej potce
bylo ich tyle samo. Pomoéz Adasiowi pouktada¢ samochodziki na potkach, na rézne
sposoby. Sprawdz, ile potek w regale Adas moze wykorzystac.

Rozwaz:

1. jedna potke,
2. dwie poiki,
3. trzy poiki,

4. cztery polki,

5. pie¢ potek,



6. szesS¢ potek.
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Film dostepny pod adresem /preview/resource/RjOvOWpOCmaRp
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £édzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja przedstawia dzielniki liczby 6 na przykladzie ustawiania samochodzikoéw na
potkach.

Wazne!

» Liczba 6 dzieli si¢ bez reszty przez 1, 2, 3i 6. Mowimy, ze liczby 1, 2, 3, 6 s3
dzielnikami liczby 6.

o Liczba 6 jest podzielna przez 1, 2, 31 6.

» Liczba 6 nie jest podzielna przez 4 i 5, bo reszta z dzielenia nie jest rbwna zero.



file:///preview/resource/RjOvOWpOCmaRp

Cwiczenie 10

Ponizej przedstawiono pewne liczby oraz ich dzielniki. Potacz liczbe ze wszystkimi jej
dzielnikami.

4 1,39
9 1,2,4
49 1,3,5,15
21 1,3,7, 21
15 1,7,49

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 11

Z ponizszych odpowiedzi wybierz tg, ktéra zawiera wszystkie dzielniki liczby 36. Zaznacz
prawidtowa odpowiedz.

1,2,3,6,9,12, 36

1,2,3,4,6,9,12, 18, 36

o O O

1,6,12, 36

(O 1,3,4,12,9, 36

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 12 »
Ponizej przedstawiono dzielniki pewnych liczb. Jakie to liczby? Uzupetnij puste miejsca
w ponizszych stwierdzeniach, wpisujac najmniejszg liczbe podzielng przez podane dzielniki.

o Liczba ktérej wszystkimi dzielnikamisg 1, 2, 5, 10 to‘ ’

o Liczba ktérej wszystkimi dzielnikamisa 1, 2, 3,6, 9, 18 to‘ ’

o Liczba ktérej wszystkimi dzielnikami sg 1, 2, 4, 13, 26, 52 to‘ ’
o Liczba ktérej wszystkimi dzielnikami sg 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15, 30 to‘ ’

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 13 O

Rozstrzygnij, czy zdanie jest prawdziwe, czy fatszywe. Zaznacz prawidtowe odpowiedzi.

Liczba 3 jest dzielnikiem kazdej liczby nieparzyste;j.
Liczba 1 jest dzielnikiem kazdej liczby.
Kazda liczba, rézna od zera, jest swoim dzielnikiem.

Liczba 2 jest dzielnikiem kazdej liczby parzyste;.

O o o o d

Kazda liczba, rézna od zera, jest dzielnikiem zera.

(] Kazda liczba ma przynajmniej dwa dzielniki.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 14 »

Ktére z podanych iloczynéw sg podzielne przez 9? Zaznacz prawidtowe odpowiedzi.

(] 18-6-4
(] 25-5-4
(] 27-21-7
(] 9-4-25

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Dzielniki - zadania

Cwiczenie 15 P

Znajdz dzielniki ponizszych liczb, a nastepnie uzupetnij luki. Kliknij w nie, aby rozwinac liste,
a nastepnie wybierz poprawng odpowiedz. Liczby uporzadkuj w kolejnosci rosnacej.

1. Wszystkie dzielniki liczby 15:

________________________________________________________
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Zrodto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 16 @

Wyznacz NWD podanych liczb. Uzupetnij puste miejsca.

« NWD (12, 3) wynosi

)
« NWD (8, 10) wynosi
)

- NWD (6, 18) wynosi
+ NWD (10, 15) wynosi| |
- NWD (18, 27) Wynosi‘ ’

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
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Cwiczenie 17 @
Ania ma 18 cukierkéw i 12 ciasteczek. llu najwiecej gosci moze zaprosi¢, aby kazdy

z uczestnikéw przyjecia, tacznie z Anig, otrzymat po tyle samo stodyczy? Uzupetnij luke

w zdaniu, wpisujgc poprawng wartosc.

Odpowiedz: Ania moze zaprosic 0so6b.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 18 @

Wypisz wszystkie dzielniki liczby 28. Uzupetnij puste pole, wpisujac liczbe bedaca suma
wszystkich dzielnikéw z wyjatkiem najwiekszego.

Odpowiedz: Suma wszystkich dzielnikdw z wyjatkiem najwiekszego wynosi

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Ciekawostka

Liczba 28 jest liczbg doskonatlg.

Liczba jest doskonala, gdy jest rowna sumie swoich dzielnikow wtasciwych (tj. wszystkich
dzielnikow naturalnych mniejszych od niej same;j).



Cwiczenie 19

Znajdz inng liczbe doskonata, mniejsza od 10. Uzupetnij puste pole, wpisujac liczbe.

Odpowiedz: Liczba doskonata mniejsza od 10 to

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Polecenie 1

Poszukaj informaciji, ile jest liczb doskonatych mniejszych od 1000. Jakie to liczby?




