Uktad dwoch rownan liniowych - zadania

Rozwigzywanie ukladu dwoch réwnan liniowych. Interpretacja geometryczna ukltadu dwoch
rownan liniowych. Liczba rozwigzan ukladu dwoch rownan liniowych. Zadania o roznym
stopniu trudnosci.



Uktad dwéch réwnan liniowych - zadania

Pokaz ¢wiczenia: O O @
Ten material po§wiecony jest zadaniom zwigzanym z ukladami dwéch rownan liniowych. Jezeli chcesz sobie przypomnie¢ podstawowe
wiadomo$ci na temat takich uktadow, zajrzyj do materiatow Uktad dwoch rownan liniowych oraz Uklad réwnan liniowych.

Cwiczenie 1 C)
W punkcie (1, 3) przecinaja sie wykresy jednej z podanych par funkcji. Zaznacz, ktéra to para.

O h(z)=2z+1ik(z)=—-z+4
O U(z) =3zim(z) =3z +2

O flz)=1lig(z) =z +2

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 2 ¢
Dokoncz zdanie, zaznaczajac jego prawidtowe zakonczenie. Proste o réwnaniach 2z — 3y =0iz +y =5

(O maja doktadnie jeden punkt wspélny.

(O pokrywaja sie.

() saréwnolegte i rézne.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 3 ¢
Wykresy funkcji f(z) = —3z — 6, g(xz) = az + 4 i h(z) = bz + b maja punkt wspdlny lezacy na osi X. Zaznacz, co z tego wynika.

O a=-2
O b=10

() Woykresy funkcji g i h pokrywaja sie.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki kddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 4 O

Dane sg punkty A = (0,2), B= (1, — 1), C = (-3,5), D = (-2, — 2) oraz funkcje okreslone wzorami f(z) = —3z + 2, g(z) = 2z + 2,
h(z) = —z+2,k(z) = —%m + % Zaznacz wszystkie zdania opisujace, co wowczas dzieje sie na wykresie.

[ ] Na wykresie funkcji h leza punkty Bi D.
(] A jest punktem wspolnym wykreséw funkcji f, gi h.
[ ] Nawykresie funkcji k leza punkty Bi C.

[ ] Nawykresie funkcji g leza punkty C'i D.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
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Cwiczenie 5

Potacz w pary uktady réwnan z ich rozwigzaniami.

m:%,yzfl
z=3y=-1
_ _ 2
m—4,y—f§

uktad réwnan posiada nieskonczenie wiele rozwigzan

uktad réwnan nie posiada rozwigzan

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

zt+y=2
r—y=4
2z — 3y =10
2z +3y=4
2z =10
2¢ +3y=4
T—y=2
r—y=4
20 — 2y =2
z—y=1
2z — 3y =10
2¢ +3y =06



Cwiczenie 6

Rysunki przedstawiajg interpretacje geometryczng uktadéw réwnan. Przyporzadkuj uktady réwnan odpowiednim rysunkom.

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

=
-7 -6 7
Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.
C.
-7 -6 7

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.
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Zrodto: Zespot autorski Politechniki Lodzkiej, licencja: CC BY 3.0.
i = 1l
y+ llustracja ¢
y—2x=4
z+y=1
{ y llustracja b
Zp=g=2
z+2y=3 .
llustracja a
3z —y=2
z—2y—1
llustracja d
{723: +4y=4 !

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Cwiczenie 7

20 +y=-3 _ . . o ) L -
y z niewiadomymi z i y. Zaznacz wszystkie zdania méwiace o tym, co sie wéwczas dzieje.

Dany jest uktad ré A
any jest uktad rownan {am+by:6

Dlaa = 1ib = 2 uktad nie ma rozwigzan.

Dlaa = —4ib = —2 uktad ma nieskonczenie wiele rozwigzan.

O 0O O

Dlaa = 1ib = 1 uktad ma jedno rozwiazanie.

[ ] Dlaa = 2ib= 1 ukfad ma nieskofczenie wiele rozwigzan.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 8
ar +y=>5

Wyznacz wszystkie wartosci a i ¢, dla ktorych uktad rownan {6 9
T — 2y =

nie ma rozwigzan. Zaznacz poprawng odpowiedz.
c

O a=-3ic#-12
O a=-3ic#-10
O a=—-lic#-10
O a=-bic# -8

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 9 0
r—y=m

50 — By —3m — 1 jest para liczb (z,y), takichzez > 0iy > 0.

Wyznacz wszystkie wartos$ci m, dla ktérych rozwigzaniem uktadu réwnan {

Zaznacz prawidtowa odpowiedz.

O -$2<m<3
O —+<m<1
O -t<m<i

O -%2<m<2

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 10 @)

Zaznacz, w ktérym punkcie przecinaja sie wykresy funkcji f(z) = -2z +4ig(z) =z + 7.

O (2,0)
O 18)
O (_176)

O (0,4)

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 11

Zaznacz uktad réwnan, ktérego geometryczna interpretacja przedstawiona jest na rysunku.

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

o {m—y:2

-3z +y=2
Tt+y=—-2
O 3 _ _
3r+y=2

r+y=—2
O {3m+y:2

o {w—y:2

3z +y=2

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 12

z+y=2>5

Zaznacz, ktoéra para liczb jest rozwigzaniem uktadu réwnan .
3x+2y=3

O z=-Tiy=12
O z=2iy=3
() z=-8iy=13

O z=-6iy=11

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 13

Zaznacz uktad rownan, ktéry ma nieskonczenie wiele rozwigzan.

z+y=3
O {3x+3y:6

o {x—2y:4

r—4y=28
3z 4+ 6y =21
O {5m+10y:35

z+y=0
O {a:fyZO

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Cwiczenie 14

T+y=—2

jest para liczb (x, y), takich ze
2.7c—3y:0J P (@,9)

Zaznacz prawidtowe zakonczenie zdania. Rozwigzaniem uktadu réwnan {

z<0iy<O.

z<0iy>0.

o O O

z>0iy<0.

O x>0iy>0.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Cwiczenie 15

-2
jest paraliczb x = 1 iy = 1. Zaznacz, co z tego wynika.

+by =
4y =3

Rozwiazaniem uktadu réwnan {
ar —

O a=-1lib=-1
() a=Tib=-1
() a=Tib=-3

O a=-1ib=-3

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 16

Sr+2y=1

11z + 5y — -3 jest para liczb (a, b), takich ze

Zaznacz poprawne zakonczenie zdania. Rozwigzaniem uktadu réwnan {

O a+b=0.

O a+b=-9.
() a+b=-5.
O a+b=-2

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 17

Uktad réwnan {14:6 ~2ly=63 z niewiadomymi z i ¥ ma nieskofczenie wiele rozwigzan. Zaznacz, w ktérym przypadku.
ax + 6y = —18
() a=31
() a=-4
O a=1

O a=-29

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 18
Potacz w pary wspoétrzedne punktu, ze wzorami funkcji, ktérych wykresy przecinaja sie w tym punkcie.

f@)=3z-%.9(e) =32 -3 (-1,-1)

f(z) =20 —5,g(z) =z —6 (-1,-7)
f(z) = —4z, g(z) = = + 10 (~2,8)
f@)=—2+4,g(z) =3z —8 (3,1)

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 19

Ktoéry uktad rownan ma doktadnie jedno rozwiazanie? Zaznacz wszystkie prawidtowe odpowiedzi.

o [+ 21y = 73
211z + 119y = 37

0 {a:+y:1

z+y=-1
r+y=0

O {x—y:(]

rz+2y=1

. {:v+ =1
yi

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 20

Potacz w pary uktady rownan z ich rozwigzaniami.

z+y=-3
2z +y=-1

4r = -8
x+2y=4

i =g=3
17y = 51

2z +y=3
2z — 3y = -9

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 21

Potacz w pary uktady réwnan z ich rozwigzaniami.

3r+4y=1
4z + 5y =2
2z +3y=—1
4z + Ty = -3
20 +y=2

3z —2y=—4
204+ 3y =—1
5z + 6y = —4

Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 22

ar—y=>5
Wyznacz wszystkie wartosci a, dla ktérych uktad réwnan { Y

Uktad ma nieskonczenie wiele rozwigzan dla a =!

=T

Zrodto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.

2z 4+ 3y = —15
w luke odpowiednia liczbe lub kliknij w luke i wybierz odpowiedz z listy rozwijalnej.

ma nieskonczenie wiele rozwigzan

@
Rozwiaz kazdy uktad réwnan i podaj jego interpretacje geometryczna.
952 — 57Ty = 38
—60x + 36y = —24
o (1192 — 34y =68
—35z 4+ 10y = —25
o (032 -03y=03
—2,5z + 2,5y =0
1 1 1
PR AL ]
6 3 3
7Tt ry=7
C )
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Y A
X
Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Cwiczenie 23 @

. Uzupetnij zdanie, przeciagajac




Cwiczenie 24 @
e —2y=7

Rozstrzygnij, czy istnieje liczba b taka, ze uktad rownan {Sx by =10

nie ma rozwigzan. Zaznacz prawidtowa odpowiedz.

C 5
() Tak, istnieje b = -5
(O Nie, nie istnieje.

(O Tak, istniejeb = —

o] wo

(O Tak, istniejeb = — 5
Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 25 @
z+2y=c

3¢ Ty = 2¢ - 1 jest para liczb (z,y), takichzez < 0iy < 0.

Woyznacz wszystkie wartosci ¢, dla ktérych rozwigzaniem uktadu réwnan {

1
O —1<C<—§
2
O -1<e<—%
2
O —2<c<—%

O —2<c<-%
Zrédto: Zespot autorski Politechniki £ddzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Cwiczenie 26 @

z+3y=m

Wyznacz wszystkie wartosci m i k, dla ktérych uktad rownan
kx —12y = —8

ma nieskonczenie wiele rozwigzan. Wpisz w luki prawidtowe

odpowiedzi.

Uktad ma nieskonczenie wiele rozwigzan dla m :S oraz k :S.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Cwiczenie 27 @

5T — 2y =m — 3
Loaymm jest doktadnie jedna para liczb (z,y),

Wyznacz wszystkie wartosci m, dla ktorych rozwigzaniem uktadu rownan
z+3y=2m—3

spetniajaca warunek y = o + 1. Wpisz w luke prawidtowa odpowiedz.

Pasujgca wartos¢ to m :S.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



