Okrag wpisany w trojkat prostokatny

Dlugo$¢ promienia okregu opisanego na trojkacie prostokatnym oraz dlugos¢ promienia
okregu wpisanego w ten tréjkat. Promien okregu wpisanego w tréojkat prostokatny. Ilustracja:
zwiazek miedzy dtugosciami bokow trojkata prostokatnego i promieniem okregu wpisanego
w ten trojkat.



Okrag wpisany w trojkat prostokatny

Przeanalizuj przyktad pokazujacy, jak obliczy¢ dtugos¢ promienia okregu opisanego na
trojkacie prostokatnym oraz dtugos¢ okregu wpisanego w trojkat prostokatny. Poznaj tez
twierdzenie, w ktorym podany jest wzor na obliczenie promienia okregu wpisanego

w trojkat prostokatny.

Przyktad 1

W trojkacie prostokatnym ABC dane sg dlugosci przyprostokatnych
|AC| = 16, |BC| = 30.

Obliczymy dtugos¢ promienia okregu opisanego na tym trojkgcie oraz dlugos$¢ promienia
okregu wpisanego w ten trojkat.

Poniewaz trojkat jest prostokatny, to Srodek okregu na nim opisanego jest srodkiem
przeciwprostokatne;j.

Z twierdzenia Pitagorasa

|AB|* = 162 + 302

Po uwzglednieniu, ze |AB| > 0, otrzymujemy | AB| = 34. Zatem promien R okregu
opisanego na tym trojkacie jest rowny 17.

B

C A

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Niech S'i r oznaczajg odpowiednio $rodek i promien okregu wpisanego w tréjkat ABC.
Okrag ten jest styczny do przyprostokagtnych AC' i BC'w punktach odpowiednio D i F’,
a do przeciwprostokatnejw punkcie E, jak na rysunku.
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Z twierdzenia o odcinkach stycznych wynika, ze

|CD| = |CF|, |BE| = |BF

,|AD| = |AE|.

Czworokat SDCF jest kwadratem o boku r. Zatem

(CD| = |CF|=r

|BE| = |BF| = 16 —r.

Poniewaz

|AB| = |AE| + |BE|

|AD| = |AE| = 30 — r-

to



16 —r+ 30 — r = 34.

Stad r = 6.

Przeprowadzajgc analogiczne rozumowanie dla tréojkgta prostokgtnego

o przyprostokatnych dlugosci a i b i przeciwprostokatnej dlugosci ¢, otrzymujemy
zwiazek miedzy dlugosciami bokow trojkata prostokatnego i promieniem okregu
wpisanego w ten trojkat.
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c=a—r+b—r.
Twierdzenie: Promien okregu wpisanego w trojkat prostokatny
Promien r okregu wpisanego w trojkat prostokatny o przyprostokatnych dtugosci aib

oraz przeciwprostokatnej dlugosci c jest rowny
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