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Okreslanie dziedziny funkcji na podstawie jej wykresu

Z roznego typu wykresami spotykamy si¢ niemal codziennie. Nie tylko na lekcjach
matematyki. Wiele réznych funkcji przedstawionych jest za pomocg wykresu. Na lekcjach
fizyki korzystamy z wykresow opisujacych ruchy przemieszczajgcych sie cial.

W zagadnieniach ekonomicznych wazne sg krzywe podazy i popytu. W geografii fizycznej
postugujemy sie wykresami temperatury, ciSnienia atmosferycznego. W tym materiale
pokazemy, w jaki sposob mozemy okresli¢ dziedzine funkcji, gdy znamy jej wykres.

Twoje cele

e Okreslisz dziedzine funkcji opisanejza pomoca wykresu.
e Wyznaczysz na podstawie wykresu dziedzing funkcji opisujacej sytuacje praktyczna.



Przeczytaj

Rozpoczniemy od przypomnienia definicji wykresu funkcji.
Definicja: Wykres funkcji

Wykres funkcji f jest to zbidr wszystkich punktow plaszczyzny o wspotrzednych
(z, f(z)), w prostokgtnym uktadzie wspotrzednych, gdzie = nalezy do dziedziny tej
funkcji, natomiast f(z) jest warto$cig funkcji f dla argumentu z.

Ponizsze przyktady pokaza sposob okres$lania dziedziny funkcji opisanej za pomocg
wykresu.

Przyktad 1
Na lekcjach chemii postugujemy si¢ pojeciem rozpuszczalnosci.

Rozpuszczalnos¢ substancji to maksymalna ilo$¢ tej substancji, wyrazona w gramach,
ktorg mozna rozpusci¢ w 100 gramach rozpuszczalnika w danej temperaturze.

Ponizej przedstawione sg wykresy rozpuszczalnosci kilku substancji. Okresl dziedzineg
funkciji, ktéra temperaturze (w stopniach Celsjusza) przyporzadkowuje rozpuszczalnos¢
danej substanciji (w g na 100 g wody).
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Rozwigzanie:




Dziedzine¢ funkcji odczytujemy na osi poziomej. Do dziedziny funkcji nalezg liczby
okreslajace temperature.

Przyktad 2

Funkcja f opisana jest za pomocg wykresu. Okreslimy jej dziedzine.
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y=f(z)

Rozwigzanie:

Wiemy, ze wykres funkcji w prostokgtnym uktadzie wspotrzednych to zbior wszystkich
punktow ptaszczyzny o wspotrzednych (z, f(x)), gdzie x oznacza argument funkcij,
f(z) jest warto$cig funkcji dla argumentu x.

Aby z wykresu odczyta¢ dziedzine funkcji nalezy odciete wszystkich punktow
nalezacych do dziedziny zrzutowac prostopadle na o$ X.

Na osi X powstaje zbior wszystkich argumentow funkciji, czyli dziedzina funkcii.
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W przypadku naszego wykresu dziedzing funkcji f jest zbior:
Dy =(-53,6)
Przyktad 3

W prostokatnym ukladzie wspotrzednych przedstawiony jest wykres funkciji f.
Korzystajgc z wykresu funkciji okreslimy jej dziedzine.

Rozwigzanie:
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Dziedzina funkcji f to:
Dy = (—o00, 1)U (1, 00)
Przyktad 4

Korzystajac z wykresu funkciji f, przedstawionym w prostokgtnym ukladzie
wspotrzednych, okreslimy dziedzine tej funkcii.
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Rozwigzanie:



Dziedzina funkcji f to:

Dy={-5, —3}U(-3,0)U(l, 5)

Przyktad 5

Okreslimy dziedzine funkcji f przedstawionejza pomocg wykresu.
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y=f(z)

Rozwigzanie:



y=f(x)

Do dziedziny funkcji nalezg wszystkie liczby rzeczywiste:

Df=R

Stownik

wykres funkcji

wykres funkciji f jest to zbior wszystkich punktow plaszczyzny o wspotrzednych
(z, f(x)), w prostokatnym uktadzie wspotrzednych, gdzie = nalezy do dziedziny tej
funkcji, natomiast f(z) jest warto$cig funkcji f dla argumentu x




Film samouczek

Polecenie 1

Przeanalizuj uwaznie przyktady przedstawione w filmie. Sprébuj samodzielnie rozwigzaé
podane przyktady, nastepnie sprawdzZ swoje rozwigzania z podanymi w filmie. Korzystajac
z podanych rozwigzan, wykonaj samodzielnie ponizsze polecenia.

Trwa wczytywanie danych ..

Film dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/a/Dw5feZdOE

Film nawigzujacy do treSci materialu dotyczgcej okreslania dziedziny funkcji na podstawie
jej wykresu.



https://zpe.gov.pl/a/Dw5feZdOE

Polecenie 2

Funkcja f opisana jest za pomoca wykresu. Wyznacz jej dziedzine.
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y=f(z)

Polecenie 3

Funkcja f opisana jest za pomoca wykresu. Wyznacz dziedzine i wzor tej funkcji.
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Sprawdz sie

Pokaz ¢wiczenia: & ) @

Cwiczenie 1

Rysunek przedstawia wykres funkcji f.
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Cwiczenie 2

Rysunek przedstawia wykres funkcji f.

Cwiczenie 3

Rysunek przedstawia wykres funkgiji f.
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Cwiczenie 4

Rysunek przedstawia wykres funkcji f.

Cwiczenie 5

Rysunek przedstawia wykres funkgiji f.




Cwiczenie 6

Rysunek przedstawia wykres funkcji f.
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Cwiczenie 7

Rysunek przedstawia wykres funkgiji f.

Cwiczenie 8



Dla nauczyciela

Autor: Anna Jezewska

Przedmiot: Matematyka

Temat: Okreslanie dziedziny funkcji na podstawie jej wykresu
Grupa docelowa:

Il etap edukacyjny, liceum, technikum, zakres rozszerzony
Podstawa programowa:

V. Funkcje. Zakres podstawowy.

Uczen:

4) odczytuje z wykresu funkciji: dziedzine, zbior wartosci, miejsca zerowe, przedzialty
monotonicznosci, przedziaty, w ktorych funkcja przyjmuje wartosci wieksze (nie mniejsze)
lub mniejsze (nie wieksze) od danejliczby, najwieksze i najmniejsze wartosci funkcii (o ile
istnieja) w danym przedziale domknietym oraz argumenty, dla ktorych warto$ci najwigksze
i najmniejsze sg przez funkcje przyjmowane.

Ksztaltowane kompetencje kluczowe:

kompetencje w zakresie rozumienia i tworzenia informacji

kompetencje matematyczne oraz kompetencje w zakresie nauk przyrodniczych,
technologii i inzynierii

kompetencje cyfrowe

kompetencje osobiste, spoteczne i w zakresie umiejetnosci uczenia sie

Cele operacyjne:
Uczen:

» okresla dziedzine funkcji opisang za pomoca wykresu
» wskazuje liczby nalezace do dziedziny funkcji opisanejza pomocg wykresu
« analizuje wykresy funkcji z kontekstem realistycznym

Strategie nauczania:
o konstruktywizm

Metody i techniki nauczania:



e burza mozgow
o dyskusja

Formy pracy:

e pracaindywidualna

e pracaw parach

e pracaw grupach

» praca catego zespotu klasowego

Srodki dydaktyczne:

e komputery z glo$nikami i dostepem do Internetu, stuchawki
» zasoby multimedialne zawarte w e-materiale
« tablica interaktywna/tablica, pisak /kreda

Przebieg lekcji
Faza wstepna:

1. Przed lekcja grupa chetnych uczniow przygotowuje krotkg prezentacje multimedialng
dotyczacg sposobow opisywania funkciji.

2. Nauczyciel podaje temat i cele lekcji oraz ustala z uczniami kryteria sukcesu.

3. Uczniowie ogladaja prezentacje przygotowang przez kolegow. Jest ona
wprowadzeniem do lekciji.

Faza realizacyjna:

1. Uczniowie samodzielnie analizuja przykiady przedstawione w sekcji Przeczytaj.

2. Po uplywie wyznaczonego czasu uczniowie tgcza si¢ w wigksze grupy i poréwnuja
uzyskane wiadomosci. Metodg burzy mozgow okreslajg algorytm wyznaczania
dziedziny funkcji na podstawie wykresu tej funkciji.

3. Uczniowie analizuja materiat przedstawiony w filmie samouczku. Rozwigzujg
samodzielnie wskazane polecenia.

4. Uczniowie wykonuja ¢wiczenia interaktywne wskazane przez nauczyciela i wspoélnie
uzgadniaja odpowiedzi.

Faza podsumowujaca:

1. Jeden z uczniéw podsumowuje zajecia, zwracajgc uwage na uksztaltowane
umiejetnosci takie, jak opisywanie jezykiem matematyki zjawisk z otaczajacego Swiata,
okreslania dziedziny funkciji opisanej za pomocg wykresu.

2. Nauczyciel omawia przebieg zaje¢, wyjasnia wszelkie watpliwosci oraz ocenia prace
uczniow.

Praca domowa:



1. Uczniowie rozwigzuja w domu ¢wiczenia interaktywne, ktorych nie rozwigzali
w czasie zajec.

2. Praca domowa dla chetnych:
Odszukaj, w dostepnych zrodtach informacji, dwa wykresy opisujace rozne sytuacje
realne. Na podstawie kazdego z tych wykresow okresl funkcje i podajjej dziedzing.

Materialy pomocnicze:

Dziedzina-wprowadzenie
Dziedzina

Wskazowki metodyczne:

Nauczyciel moze wykorzystac¢ film samouczek do pracy w parach lub w grupach.


https://epodreczniki.pl/a/wprowadzenie/DTEryxZ8O
https://epodreczniki.pl/a/dziedzina/DBATGBivx

