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geometryczne

Zrédto: T P Heinz, dostepny w internecie: www.pixabay.com.

Wartos$¢ bezwzgledna liczby rzeczywistej a nazywana jest tez modutem liczby a.
Ma ona Scisty zwigzek z pojeciem odlegtosci.
W tym materiale poznasz interpretacje geometryczng modutu.

Twoje cele

» Utrwalisz pojecie liczby przeciwnej do liczby rzeczywistej a.

» Nauczysz si¢ zaznaczac¢ na osi liczbowej przedzialy okreslane za pomoca wartosci
bezwzglednejliczby.

» Nauczysz si¢ zapisywac za pomoca wartosci bezwzglednej przedzialy
przedstawione na osi liczbowe;.

» Poznasz definicj¢ geometryczng wartosci bezwzglednejliczby rzeczywistej a.



Przeczytaj

Przypomnij sobie informacje dotyczace osi liczbowe;j.

Kazdemu punktowi na osi liczbowej jest przyporzadkowana liczba, ktorg nazywamy jego
wspotrzedng. Po prawej stronie zera znajduja si¢ liczby dodatnie, a po lewejliczby ujemne.
Liczby, ktore znajduja si¢ na osi liczbowej po przeciwnych stronach punktu o wspotrzedne;j
zero i w takiej samej odleglosci od niego nazywamy liczbami przeciwnymi.

Liczbe przeciwng do liczby a, oznaczamy —a.

LICZBY PRZECIWNE
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punkt o wspodtrzednej punkt o wspotrzednej
-7 0
Przyktad 1

Zaznacz na osi liczbowej punkty A, B, C, D i E, ktorych wspolrzedne wynosza
odpowiednio 0, 2, —3, 3, —2.

Zaznacz, ktore z nich okreslajg liczby przeciwne.

LICZBY PRZECIWNE

LICZBY PRZECIWNE

Przyktad 2

Zaznacz na osi liczbowej punkty o wspotrzednych —5, 0, 5 i oznacz je odpowiednio A, B,

C.



javascript:void(0);

Zaznacz narysunku i zapisz odlegto$¢ punktu A od punktu B oraz odlegtos¢ punktu C
od punktu B.

5 jednostek 5 jednostek
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Odlegloé¢ punktow A i B wynosi 5 jednostek, co zapisujemy |AB| = 5.
Odlegtos¢ punktow Bi C wynosi 5 jednostek, co zapisujemy | BC| = 5.
Podsumowujac:

Odlegtosc liczby a od zera na osi liczbowej, to wartos¢ bezwzgledna tejliczby, co
zapisujemy |al.
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W tym przyktadzie mozemy zauwazy¢, ze |5| = 5 oraz |—5| = 5.
A zatem wartosci bezwzgledne liczb przeciwnych sg réwne:
~a| = a

Przyktad 3

Zaznacz na osi liczbowej liczby, ktore spetniaja warunki.

a) ja| =3
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Warunek ten okresla wszystkie liczby, ktorych odlegtos¢ od zera na osi liczbowej jest
rowna 3.
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a=—-3luba =3
b) [b] =5

A zatem sg to wszystkie liczby, ktorych odlegtos¢ od zera na osi liczbowej jest rowna 5.
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b=-5lubb=5
c)lc| =0,5

Sg to wszystkie liczby, ktorych odlegtos¢ od zera na osi liczbowej jest rowna 0,5.
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Przyktad 4

Zaznacz na osi liczbowej liczby, ktore spetniaja podane warunki.
a) |a| <4

Warunek ten okresla wszystkie liczby, ktorych odlegtos¢ od zera na osi liczbowej jest
niewigksza od 4.
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b) [b| > 3

A zatem s3 to wszystkie liczby, ktorych odleglos¢ od zera na osi liczbowej jest niemniejsza
od 3.
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Przyktad 5

Zaznacz na osi liczbowej liczby, ktore speiniaja podany warunek.
a)|z| <5

Warunek ten okresla wszystkie liczby, ktorych odlegto$¢ od zera na osi liczbowej jest
mniejsza od 5.

x> —-bixr<H
z € (-5, b)
b) |z| > 6

A zatem s3 to wszystkie liczby, ktorych odleglo$¢ od zera na osi liczbowej jest wieksza od
6.
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Zajmijmy sie teraz odlegloscig miedzy dwoma liczbami na osi liczbowe;j.

Odlegtosc¢ liczb a i b na osi liczbowej jest rowna wartosci bezwzglednejroznicy liczb a i b
i oznaczamy ja |a — b|.

ja — 0|

Przyktad 6

Oblicz odlegtos¢ miedzy punktami zaznaczonymi na osi liczbowe;j.

a)
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AB| = |2— 6] = |—4] = 4
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Stownik

liczby przeciwne

wartos¢ bezwzgledna liczby a

odlegtos¢ liczb a i b na osi liczbowej

warto$¢ bezwzgledna réznicy liczb a i b

[AB| = |-7 - (=1 =[-7T+1] = |-6]| =6

liczby, ktore znajdujq sie na osi liczbowej po przeciwnych stronach punktu
o wspolrzednej zero, w takiej samej odlegtosci od niego

odlegtosc¢ liczby a od zera na osi liczbowej



Infografika

Polecenie 1

Zapoznaj sie z przedstawionymi przyktadami, a nastepnie wykonaj polecenie 2.

Polecenie 2

Zaznacz na osi liczbowej i wypisz liczby «x, spetniajgce podane warunki.

a) |z — 3| =2

b) |[x — 1| <3

oz —4>1



Sprawdz sie
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Cwiczenie 1

Cwiczenie 2

Pokaz ¢éwiczenia: O @
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Zaznacz wszystkie poprawne odpowiedzi.

¢

Na osi liczbowej zaznaczone sg punkty A, B, C, D, E, F'i G. Wskaz pary punktéw, ktorych
wspotrzedne s3 liczbami przeciwnymi.



Cwiczenie 3

Wskaz stwierdzenia opisujace zbidr okreslony warunkiem |z| < 3.
Zaznacz wszystkie poprawne odpowiedzi.

(] Zbior liczb, ktérych odlegtosé od liczby zero jest mniejsza od 3.

(] Zbior liczb, ktérych wartoé¢ bezwzgledna jest niemniejsza od 3.

Zbidr liczb, ktérych warto$é bezwzgledna jest niewieksza od 3.

Zbior liczb, ktérych odlegtosc od liczby zero jest niewieksza od 3.

Zbior liczb, ktérych odlegtos¢ od liczby zero jest niemniejsza od 3.
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Zbior liczb, ktérych odlegtosé od liczby zero jest wieksza od 3.



Cwiczenie 4

Wskaz opis zbioru przedstawionego na rysunku.

Zaznacz prawidtowg odpowiedz.

O fz[>5

O fz[ <5

O |z[=5

O |z[<5

O |z[=5



Cwiczenie 5

Przyporzadkuj opisy zbioréw przedstawionych na rysunkach do odpowiedniego rysunku.
Przyciagnij prawidtowe odpowiedzi.

Rysunek 1
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Rysunek 2
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Rysunek 1
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Rysunek 2




Cwiczenie 6

Wskaz przedziaty, do ktorych naleza wszystkie liczby spetniajace warunek: |z — 7| = 4.

() (0, 15)

(] (3, 11)

D (_77 4)

) &7

Cwiczenie 7

Rozwigzanie jakiej nierdwnosci przedstawiono na rysunku?
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Zaznacz prawidtowa odpowiedz.

O |z-3[<4
O |z—-3[>4
O |z—2]>7
O |z—-7< -1

Cwiczenie 8



Dla nauczyciela

Autor: Beata Wojciechowska

Przedmiot: Matematyka

Temat: Warto$¢ bezwzgledna liczby rzeczywistej - pojecie geometryczne
Grupa docelowa:

Il etap edukacyjny, liceum, technikum, zakres rozszerzony

Podstawa programowa:

I. Liczby rzeczywiste. Zakres podstawowy.

Uczen:

7) stosuje interpretacje geometryczng i algebraiczng wartosci bezwzglednej, rozwigzuje
x+ 3| >4

réwnania i nieréwnosci typu: |z + 4| = 5, |x — 2| < 3,

Ksztaltowane kompetencje kluczowe:

kompetencje w zakresie rozumienia i tworzenia informaciji

kompetencje matematyczne oraz kompetencje w zakresie nauk przyrodniczych,
technologii i inzynierii

kompetencje cyfrowe

kompetencje osobiste, spoteczne i w zakresie umiejetnosci uczenia sie
Cele operacyjne:
Uczen:

» formutuje definicje liczb przeciwnych

» formuluje definicje geometryczng wartosci bezwzgledne;j

e zaznaczana osi liczbowej przedzialy okreslane za pomoca wartosci bezwzglednejliczby
 zapisuje za pomocg wartosci bezwzglednej, przedziaty przedstawione na osi liczbowej

Strategie nauczania:
» konstruktywizm
Metody i techniki nauczania:

 analiza przypadku
o dyskusja



» metoda plakatu
e rozmowa nauczajaca z wykorzystaniem medium bazowego

Formy pracy:

e pracaw grupach
» praca catego zespotu klasowego
e pracaw parach

Srodki dydaktyczne:

e komputery z glosnikami i dostepem do Internetu, stuchawki
» zasoby multimedialne zawarte w e-materiale
« tablica interaktywna/tablica, pisak /kreda

Przebieg lekcji
Faza wstepna:

1. Nauczyciel podaje temat i cele zaje¢ oraz wspolnie z uczniami ustala kryteria sukcesu.
2. Uczniowie przypominajg sobie wiadomosci i umiejetnosci dotyczace osi liczbowej
i przedziatow liczbowych.

Faza realizacyjna:

1. Uczniowie pracujga w parach metoda analizy przypadku. Analizuja przykiady zawarte
w czesci ,Przeczytaj.
2. Nauczyciel dzieli uczniow na trzy grupy. Kazda z nich przygotowuje plakat na
wskazany temat.
Plakat I
Liczby przeciwne.
Plakat II
Warto$¢ bezwzgledna liczby, jako odlegtosc¢ tejliczby od zera na osi liczbowe;.
Plakat III
Zaznaczanie na osi zbioréw okreslonych za pomocg réwnan i nieréwnosci postaci
lz| =5, |z| < 3, |z| > 4.
3. Kazda grupa ma 5 minut na przygotowanie prezentacji swojego zagadnienia.
4. Uczniowie zapoznajg si¢ z infografika, wspolnie z nauczycielem omawiajg
przedstawione tam przyktady, wyjasniajg watpliwosci.
5. Pracujac indywidualnie, uczniowie wykonuja polecenie umieszczone pod infografika.
6. Nauczyciel dzieli ponownie uczniow na grupy. Rozwigzuja oni zadania zawarte
w infografice. Rozwigzania zadan uczniowie zapisujg w zeszycie, sprawdzajac
w materiale ich poprawno$¢. Uczniowie wykonujg ¢wiczenia interaktywne 1 - 8.

Faza podsumowujaca:



1. Jako podsumowanie nauczyciel zadaje uczniom pytania dotyczgce ¢wiczen. Uczniowie
wskazujg nauczycielowi, na jakie trudnosci natkneli sie rozwiazujac zadania. Wspolnie
znajduja rozwigzanie problemow.

2. Nauczyciel omawia przebieg zaje¢, wskazuje mocne i stabe strony pracy uczniow,
udzielajac im tym samym informacji zwrotne;j.

Praca domowa:
Uczniowie wykonuja ¢wiczenia, ktorych nie zdgzyli zrobi¢ na lekcji.
Materialy pomocnicze:

Wartos¢ bezwzgledna - definicja
Wartos¢ bezwzgledna liczby
Wiasnos$ci wartosci bezwglednej

Wskazowki metodyczne:

Uczniowie mogg zapoznac si¢ z infografikg i przyktadami jako praca wtasna przed lekcjg lub
po niej, jako podsumowanie.

Nauczyciel moze tez wyznaczy¢ grupy, ktore na podstawie infografiki przygotuja
odpowiednie plakaty w domu przed lekcja.
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