Witasnosci figur geometrycznych na ptaszczyznie -
zadania

Zadania na obliczanie pola, obwodu figury, dtugosci odcinkow w figurach oraz zaleznosci
pomiedzy nimi. Zadania o zréznicowanym stopniu trudnosci, w tym czes¢ zadan
interaktywnych.

Obliczanie dtugosci odcinkow w tréjkatach lub czworokatach. Obliczanie pola powierzchni
trojkata lub czworokata. Obliczalnie obwodu czworokgta. Obliczanie miar katow w trojkacie
lub czworokgacie. Obliczanie promienia okregu wpisanego. Zestaw zadan, w tym zadania
interaktywne. Wskazowki i rozwigzania do zadan.



Wtasnosci figur geometrycznych na ptaszczyznie -
zadania

Ten materiatl poSwiecony jest zadaniom zwigzanym z wlasno$ciami figur geometrycznych
na plaszczyznie.
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Wiasnosci figur

prostokatne Tréjkaty ——  geometrycznych —— Prostokaty —— Kwadraty
@ / na ptaszczyznie
réwnoboczne

Wiasnosci prostokata:
» Kazda przekatna dzieli go na dwa takie same tréjkaty prostokatne.
« Obie jego przekatne maja takie same dtugosci i przecinajg sie w potowie.

Wtasnosci kwadratu:

o W2z6r na dtugos¢ przekatnej kwadratu o boku a to av'2.

« Posiada wszystkie wtasnosci prostokata.

« Promien okregu wpisanego w kwadrat wynosi potowe dtugosci jego boku.

« Promien okregu opisanego na kwadracie wynosi potowe dtugosci jego przekatnej.

Wtasnosci trojkata:

« Wz6r na pole tréjkata to P = GT gdzie a oznacza dtugos¢ podstawy, a h wysokos¢.

« Suma katéw wewnetrznych tréjkata wynosi 180°.



Wiasnosci trojkata rownoramiennego:
« Ma dwa boki réwnej dtugosci.
« Oba katy przy podstawie maja takie same miary.
« Wysokos¢ prostopadta do podstawy dzieli go na dwa takie same tréjkaty prostokatne.

Wiasnosci trojkata prostokatnego:
« Mozesz stosowac dla niego twierdzenie Pitagorasa.
« Znasz zaleznosci miedzy bokami i katami w trojkacie prostokatnym, o katach ostrych
30°,60°i90°.
« Srednica okregu opisanego na takim tréjkacie jest jego przeciwprostokatna.

Wiasnosci tréjkata rownobocznego:
« Wszystkie jego boki majg takie same dtugosci

. Kazda jego wysokos$¢ dzieli go na dwa trojkaty prostokatne o katach 30°, 60° i 90°.
« Promien okregu opisanego na takim trojkacie stanowi % jego wysokosci.
« Promien okregu wpisanego w taki trojkat stanowi % jego wysokosci.
Zrédto: Zespét autorski Politechniki k6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Cwiczenie 1 @)

Dany jest prostokat ABC D, w ktérym przekatna BD ma dtugos$¢ 17, a bok AB ma dtugos¢
10. Oblicz dtugo$¢ boku BC. Zaznacz poprawng odpowiedz.

O |BC|=4v21
O |BC|=3v12
O |BC|=3v21

O |BC|=4v12

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 2 @)
Zaznacz prawdziwe stwierdzenie.

O Boki prostokata majg dtugosci 3 i 6. Wtedy kat miedzy przekatng i dtuzszym bokiem
ma miare 30°.

O W prostokacie dtuzszy bok ma dtugosc 4, a kat miedzy przekatng i krétszym bokiem
ma miare 60°. Wtedy dtugos¢ krotszego boku tego prostokata wynosi 2.

O W prostokacie przekatna ma dtugos¢ 7\/5, a kat miedzy tg przekatna i jednym
z bokéw ma miare 45°. Wtedy boki tego prostokata maja dtugosci 7 i V2.

O W prostokacie przekatna ma dtugosc 8, a kat miedzy przekatna i dtuzszym bokiem
ma miare 30°. Wtedy dtugos¢ krétszego boku tego prostokata jest rowna 4.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 3 3
W trojkacie rownoramiennym A BC dane sg dtugosci ramion |BC| = |AC| = 7 oraz

wysokos$¢ |C'D| = 3. Ktére z ponizszych stwierdzen jest prawdziwe? Zaznacz poprawng
odpowiedz.

() Dtugo$é¢ podstawy AB tego trojkata wynosi 2/ 10.
() Pole tego trojkata wynosi 4+/10.

() Dtugos¢ drugiej wysokosci tego trojkata wynosi % v/ 10.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 4 Q@

Na rysunku przedstawione sg kwadraty. Dtugos¢ boku pierwszego kwadratu jest rowna 16.
Wierzchotki drugiego to $rodki bokéw pierwszego. Wierzchotki trzeciego to srodki bokow
drugiego kwadratu.

A A, B

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Ktore z ponizszych stwierdzen jest prawdziwe? Zaznacz wszystkie poprawne odpowiedzi.

(] Dtugos¢ boku trzeciego kwadratu jest réwna 8.

(] Dtugosé¢ odcinka A1 B, jest réwna 4+/10.

[ ] Dtugoé¢ boku drugiego kwadratu jest réwna 4+/10.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 5 O

Przekatna AC czworokata ABC D dzieli go na dwa trojkaty prostokatne. Dtugosci trzech jego
bokow zostaty podane na rysunku. lle wynosi obwéd tego czworokata?

A

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Uzupetnij odpowiedz, wpisujac otrzymany wynik w puste pole.

Odpowiedz: Obwdd czworokata ABC D jest rowny

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 6 @
Zaznacz prawdziwe stwierdzenie.

O Stosunek dtugosci przekatnych rombu wynosi 5 : 8. Obwdd rombu jest réwny
44/ 89. Wynika z tego, ze dtugos$¢ dtuzszej przekatnej jest rowna 10

O Obwéd prostokata wynosi 70. Stosunek dtugosci jego bokéw jest réwny 2 : 3.
Wodwczas dtugos¢ krétszego boku tego prostokata wynosi 21.

O Stosunek dtugosci przekatnych rombu wynosi 6 : 8. Wéwczas stosunek boku
rombu do dtuzszej przekatnej wynosi  : 8.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 7 @)

Zaznacz wszystkie prawdziwe stwierdzenia.

Dane sg dwa tréjkaty rownoboczne T i Ts. Dtugo$é boku trojkata T jest 0 10%
(] wieksza od dtugosci boku tréjkata T1. Wynika stad, ze pole tréjkata T» jest 0 21%
wieksze od pola trojkata 17.

Wysokos¢ tréjkata rownobocznego jest o 2 krétsza od dtugosci boku. Wtedy pole
tego trojkata wynosi P = 28 + 484/3.

O

0 Pole tréjkata rownobocznego wynosi 9+/3. Wéwczas bok tego tréjkata ma dtugosc
6.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 8 O

Zaznacz wszystkie prawdziwe stwierdzenia.

Dtugos¢ boku tréjkata rownobocznego jest réwna 24/ 3. Wéwczas promien okregu
opisanego na tym trdéjkacie jest rowny 2.

0J

Wysokos¢ trojkata réwnobocznego jest rowna 15. Wowczas promien okregu
(] wpisanego w ten trojkat jest réwny 5, a promien okregu opisanego na tréjkacie jest
rowny 10.

Dtugos$¢ boku tréjkata rownobocznego jest réwna 7+/3. Wéwczas promien okregu
wpisanego w ten trojkat jest réwny 7.

O

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 9 P

Zaznacz prawdziwe stwierdzenie.

Jezeli stosunek dtugosci przyprostokatnych w tréjkacie prostokagtnym wynosi 3 : 5,
() to stosunek dtugosci promienia okregu opisanego na tym tréjkacie do dtugosci
dtuzszej przyprostokatnej tréjkata wynosi 17 : 10.

Przyprostokatne w tréjkacie prostokatnym majg dtugosci 8 i 44/5. Wtedy dtugosc
promienia okregu opisanego na tym trdjkacie wynosi 6.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 10 0

a. Kat miedzy ramionami trojkata rownoramiennego jest prosty. Wysokos¢ opuszczona na
podstawe tego trojkata jest rowna 5. Oblicz dtugos$¢ srodkowej tego tréjkata, ktorej
jednym z koncoéw jest wierzchotek kata ostrego.

b. W tréjkacie rownoramiennym kat miedzy ramionami jest rowny 120°. Wysokos$¢
opuszczona na podstawe tego trojkata jest rowna 2. Oblicz dtugos¢ srodkowej tego
trojkata, ktorej jednym z koncow jest wierzchotek kata ostrego.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 11

Podstawg A B tréjkata réwnoramiennego ABM jest dtuzszy bok prostokata
ABCD. Wierzchotek M lezy na boku C D, jak pokazano na rysunku. Oblicz obwéd tego
trojkata.

D M C
(2 Q©
15
A 16 B

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Wskaz odpowiedz zawierajaca prawidtowe rozwiazanie.

() 48
() 2481+ 16
O 10V7+ 12

O 50

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 12 P

W tréjkacie prostokatnym dtugosci przyprostokatnych sg réwne 2 i 2\/§. Dokoncz zdanie,
wybierajac poprawng odpowiedz.
Wiekszy z katow ostrych w tym tréjkacie ma miare:

O 15°
O 45°
O 60°

O 30°

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 13 ®

Liczby 6, 14, x sg dtugos$ciami bokow trojkata rownoramiennego. lle wynosi ? Zaznacz
poprawng odpowiedz.

O z=+113
O z=14
() =238

O =12

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 14 P

Na podstawie rysunku prostokata przedstawionego ponizej, oblicz dtugosé a dtuzszego boku
oraz dtugos¢ d przekatnej tego prostokata.

30°

a

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Wskaz odpowiedzZ zawierajgcg prawidtowe rozwigzanie.

O a:5\/§,d:—10§/§

() a=5V3,d=10

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 15 O
W tréjkacie prostokatnym dwa dtuzsze boki majg dtugosci 15 17. lle wynosi obwad tego
tréjkata. Zaznacz poprawng odpowiedz.

O 39,5
() /514 + 32
O 40

O 405

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 16

W tréjkacie rownoramiennym A BC' dane s3 dtugosci bokow |AB| = |BC| = 10 oraz
|AC| = 14. Oblicz pole tego trdjkata.

10

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Wskaz odpowiedz zawierajagca prawidtowe rozwiazanie.

O 20v6
O 286
O 49

O 751

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 17 @

Dtugosé boku tréjkata rownobocznego jest réwna @ Dokoncz zdanie, wybierajac
poprawna odpowiedz.

Promien r okregu wpisanego w ten trojkat i promienn R okregu opisanego na tym trojkacie sg
rowne odpowiednio:

_ _ v

O r= 821,R— 421
_ _

O r= 421,R— 821
V14 V14
O r YE R=Y2

_ AT _ VT
O r=%R=Y%
Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 18 @

W prostokacie dtugos¢ jednego z bokéw jest rowna 3\/5, a przekatna ma dtugosé 3v6.
Oblicz dtugos¢ drugiego boku prostokata. Uzupetnij ponizsza luke. Kliknij w nia, aby rozwing¢
liste, a nastepnie wybierz poprawng odpowiedz.

2] 6] (20][8][4]

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 19 @
Dane s3 trzy czworokaty. Pierwszy jest prostokatem o bokach dtugosci 2 i 4. Wierzchotki
drugiego czworokata to srodki bokow pierwszego, a wierzchotki trzeciego to srodki bokow
drugiego czworokata. Oblicz sume obwoddéw tych wielokatéow. Uzupetnij ponizsza luke.
Kliknij w nig, aby rozwinac liste, a nastepnie wybierz poprawng odpowiedz.

______________

124+5v6 || 14+4v3 || 184 4v5 || 18+4V5 || 16+ 2V5

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 20

W kwadrat wpisano okrag i na tym samym kwadracie opisano okrag, jak pokazano na
ponizszym rysunku. Pole zaznaczonego pierscienia jest réwne 5m. Oblicz obwdd kwadratu.
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Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Uzupetnij ponizsza luke. Kliknij w nia, aby rozwing¢ liste, a nastepnie wybierz poprawna
odpowiedz.

Odpowiedz: Obwéd kwadratu wynosi

1075 (03] (248 3 [35]

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 21

Dany jest réwnolegtobok, w ktérym jeden z bokéw ma dtugosé b = 6. Kat ostry
réwnolegtoboku ma miare 30°, kat miedzy krotszg przekatng a bokiem a ma miare 45°, jak na
rysunku. Oblicz pole tego rownolegtoboku.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.
Uzupetnij ponizsza luke. Kliknij w nia, aby rozwing¢ liste, a nastepnie wybierz poprawna
odpowiedz.

18v3+3| 4v2+6||3v2+9 | 9v3 19| 12V5+5 |

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 22 @
W tréjkat réwnoramienny ABC' o podstawie dtugosci | AB| = 6 i ramionach dtugosci
|AC] = |BC] = 5 wpisano okrag. Oblicz promien tego okregu. Uzupetnij ponizsza luke.
Kliknij w nig, aby rozwinac liste, a nastepnie wybierz poprawng odpowiedz.

L3123
4 2] 3|6

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




