Okreslanie dziedziny funkcji opisanej wzorem -
zadania

Okreslanie dziedziny funkcji lub wskazywanie funkcji o podanej dziedzinie. Zadania
o zroznicowanej trudnosci. Zasob zawiera zadania, w tym zadania interaktywne.



Okreslanie dziedziny funkcji opisanej wzorem -
zadania

Pokaz ¢wiczenia: O ) @

W tym materiale nauczysz si¢ wyznaczac¢ dziedziny funkcji, ktore sg okreslone réznymi
wzorami. Rozwigzesz zadania dotyczace znajdowania dziedziny, takze w kontekscie

praktycznym.
Wazne!

Dziedzing funkciji statych, liniowych, kwadratowych czy wielomianowych jest caty zbior
liczb rzeczywistych.
Przyktad 1

r—4
-

Wyznaczymy dziedzine funkcji f(x) =
Rozwigzanie

Zauwazmy, ze w podanym wzorze funkcji zmienna z wystepuje jedynie w liczniku, zatem
dziedzing jest caly zbior liczb rzeczywistych (D = R).
Przyktad 2

br+2
4r—8 *

Wyznaczymy dziedzine funkcji f(z) =
Rozwigzanie

Aby wyznaczy¢ dziedzine funkcji wymiernej nalezy wykluczy¢ argumenty, dla ktorych
funkcja nie ma sensu liczbowego.

Przyréwnujemy wyrazenie z mianownika do zera i otrzymujemy
4r — 8 = 0,
T =2

Wyznaczony argument zostaje wyrzucony z dziedziny (ktora domyslnie jest zbiorem liczb
rzeczywistych), aby uniemozliwi¢ dzielenie przez zero.

Zapisujemy dziedzine nastepujaco: D = R \ {2}.
Przyktad 3

Wyznaczymy dziedzine funkcji f(z) = +/3z — 8.

Rozwigzanie




Jak wiadomo, nie istnieje pierwiastek kwadratowy z liczby ujemnej, zatem wyrazenie
podpierwiastkowe musi by¢ wieksze lub réwne zero, czyli

3z —8 >0,
8

Przedziat <%, oo) jest dziedzing tej funkcji (D = <%, oo)).

Przyktad 4
Wyznaczymy dziedzine funkcji f(x) = %.

Rozwigzanie

Wyrazenie pod pierwiastkiem musi by¢ wieksze od zera, poniewaz pierwiastek ten
wystepuje w mianowniku utamka.

5 — 10z > 0,

1

Przedzial (—oo, 5 ) jest dziedzing tej funkcji (D = (—o0, 3)).

Cwiczenie 1

Dziedzing ktérej funkcji jest zbidr liczb rzeczywistych? Wybierz prawidtowa odpowiedz.

O f(ac) — ac+2\/§
O f@)= 3

O flz) =2

O f(x) = 3Em

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 2 @)

Zaznacz funkcje, ktérej dziedzina zawiera liczbe 1.

O flz) =575

O f(m) = :c23—1

O flz) =347

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 3 ®
Ktory przedziat jest dziedzing funkcji f(x) = +/z + 2? Wybierz prawidtowa odpowiedz.

O (2,400)
O (—2,+00)
O (_007 _2>

O (_007 2>

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 4

Potacz w pary funkcje oraz odpowiadajgce im dziedziny.

flz) =2+ 5 T # 2
fz) = vz +3 z>—4
f(=) = 25 z#—5
f(z) = V2z+4 R

f(z) = 25 z#0
f@) = 7= x> —3

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 5

Do dziedziny ktérej z ponizszych funkcji nalezy kazda liczba ze zbioru {—1, 0, 1, 2}?
Woybierz prawidtowa odpowiedz.

O flz) =23

O flz) =2

O flz) =2

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 6 @

2
Vi—zx

Ktora z liczb nalezy do dziedziny funkcji f(zt:) = ? Wybierz prawidtowa odpowiedz.

O 4
O 6
O 3

O 5

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 7 O
Zaznacz funkcje, ktorej dziedzing nie jest zbior liczb rzeczywistych.
. zt+2
O 1) =75
2_1
O flz) = i2—+1
2
O flz)=25

O fla)= 25

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 8 O

Ktéra z liczb nalezy do dziedziny funkcji f(x) = =l ? Wybierz prawidtowa

x—ai—2)(a:—3)
odpowiedz.

O 1
O -2
O 3

O -1

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 9 P

Rozwazmy wszystkie graniastostupy prawidtowe trojkatne, ktérych suma dtugosci wszystkich
krawedzi jest rowna 18. Dokoncz ponizsze zdanie tak, aby byto zdaniem prawdziwym.
Wybierz poprawng odpowiedz.

Dtugos¢ krawedzi podstawy takiego graniastostupa moze by¢ dowolng liczba rzeczywista

Z przedziatu:

O (0, 3)
O (2, 6)
O (1, 4)

O (0, 2)

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 10

Wyznacz dziedziny ponizszych funkcji.
a. f(z) =2z +5
b.g(z) = 2® -5

c.h(z)=a%—22+7

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 11 P

Ktoéra z liczb nie nalezy do dziedziny podanych funkcji? Uzupetnij ponizsze zdania tak, aby byty
zdaniami prawdziwymi. Kliknij w luke, aby rozwinac liste i wybierz poprawna odpowiedz.

f(.’B) - z2f7 ______________

Do dziedziny funkcji f nie naleiyi

@) ==

Do dziedziny funkcji g nie naIeZyE

ch@) =g

Do dziedziny funkcji kA nie naleiyi

k@) =g

Do dziedziny funkcji k nie naIeZyE

B ) 0[]

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 12

Wyznacz dziedziny ponizszych funkcji.

a. f(z) = Goaray

z2—1

¢-9(2) = T

FER.
d. k(iE) - :v(2:v—|—4)5(z—1)

f.p(x) = 2442
g t(m) w2i—_2?nﬁ-1
h.u(z) = 2520

Zrodto: Zespo6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 13 O

Wyznacz wszystkie dodatnie liczby catkowite, ktére nalezg do dziedziny podanych funkcji.
Kliknij w luke, aby rozwing¢ liste i wybierz prawidtowa odpowiedz.

f(z) =v5—=

Wszystkimi dodatnimi liczbami catkowitymi nalezacymi do dziedziny funkcji f sg

+ g(z) = vi8—2

Wszystkimi dodatnimi liczbami catkowitymi nalezacymi do dziedziny funkcji g sa

..............

.h(w):m

Wszystkimi dodatnimi liczbami catkowitymi nalezacymi do dziedziny funkcji h sg

Wszystkimi dodatnimi liczbami catkowitymi nalezacymi do dziedziny funkcji k s3

..............

‘1,2,3,4,5,6,7,8,9”1,2,3,4”1,2,3”1,2,3,4,5,6,7,8’

‘1,2,3,4,5,6”1,2,3,4,5 \1,2H3,4,5,6”2,3,4,5,6,7,8,9,10”1]

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 14 ®

Wyznacz dziedziny ponizszych funkcji. Kliknij w luke, aby rozwing¢ liste i wybierz prawidtowa
odpowiedz.

Df =
W42z
. 9(‘”) = 102110

______________

t(:c) _ V162 V7z+21

(—00,—1) U (=1,2) || (3,+00) | | (4,5) U(6,+00) || (4,5) U (5,+00) |

(~3,-1)U(~1,5)U(5,8) || (-3,+00) || (-3,-1)U(-1,5)U(5,9) |

(_007 _1) U (1) 2>

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.




Cwiczenie 15 O
Rozpatrzmy wszystkie trojkaty, ktérych obwéd jest rowny 8. Oznaczmy wierzchotki takiego
trojkata przez A, B, C. Przyjmijmy, ze AB jest najkrétszym bokiem |AB| = 2i |AC| = =.
Zapisz dtugos$c¢ a boku BC' w zaleznosci od x. Wyznacz dziedzine otrzymanej funkcji a. Kliknij
w luke, aby rozwingc liste i wybierz prawidtowg odpowiedz.

..............

1(2,6)][(0,6)||8—=]||z—8]|[R|[2z—-4]|[(24)|[6-2|[2-6] (0,8)

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 16 Q)

Bok tréjkata réwnobocznego ABC ma dtugosc 6. Punkty D i E leza na bokach odpowiednio
BC'i AC w tej samej odlegtosci x od wierzchotka C'. Zapisz pole P trapezu ABDFE jako
funkcje x. Wyznacz dziedzine tej funkciji.

Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Cwiczenie 17 @

Rozwazmy wszystkie graniastostupy prawidtowe czworokatne o objetosci 100. Zaktadajac, ze
krawedzZ podstawy takiego graniastostupa jest réowna a, zapisz jego pole powierzchni
catkowitej P w zalezno$ci od a. Wyznacz dziedzine funkcji P.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



Cwiczenie 18

Rozpatrzmy wszystkie trojkaty prostokatne, ktorych pole jest réwne 18. Przyjmijmy, ze
dtugos¢ jednej z przyprostokatnych takiego trojkata jest rowna b. Zapisz dtugosé ¢
przeciwprostokatnej trojkata w zaleznosci od b. Wyznacz dziedzine funkcji c.

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.



