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Liczby wymierne na mecie, czyli strategia eliminacji

rozwigzywania zadan

Zrédto: Paul Bergmeir, dostepny w internecie: www.unsplash.com.

Dziatania na liczbach wymiernych wykonujesz juz od pierwszej klasy szkoty podstawowe;j.
Wydaje si¢ wiec, ze Swietnie sobie radzisz z rachunkami, nawet bez kalkulatora. Ale czy na
pewno zawsze w sklepie potrafisz trafnie oszacowac ile zaptacisz? A jak ci idzie
przygotowanie deseru dla trzech osob, gdy dysponujesz przepisem, ktory okresla liczbe
sktadnikow tylko dla dwoch osob?

A moze twoja zmora jest sprowadzanie utamkow zwyktych do wspolnego mianownika?

Teraz bedzie okazja, by skonfrontowac rzeczywiste umiejetnosci z wyobrazeniami o nich,
a przy okazji poznac jedng ze strategii rozwigzywania zadan.

Twoje cele

e Rozwiniesz umiejetnos¢ wykonywania dziatan na liczbach wymiernych.
» Zastosujesz strategie eliminacji, rozwiazujac réznego typu zadania.



Przeczytaj

Strategia eliminacji
Definicja: Strategia
Przemyslany plan dziatan w jakiejs dziedzinie.

Najczesciej stosowane strategie przy rozwigzywaniu zadan zamknietych to strategia

eliminacji i preferencji oraz strategia sprawdzania warunkow. Strategie eliminacji

i preferencji stosujemy w przypadku zadan z jedng odpowiedzig poprawng - strategie
sprawdzania warunkow mozna wykorzysta¢ rozwigzujac prawie wszystkie typy zadan
zamknietych.

Strategia eliminacji i preferencji

Jesli w zadaniu zamknietym tylko jedna odpowiedz jest poprawna, to strategia preferencji
polega na kolejnym odrzucaniu tych odpowiedzi, ktore ewidentnie nie spelniajg
warunkow zadania. WSrod pozostatych wybieramy jedng (preferowang), ktora wydaje sie
najbardziej zblizona do poprawnej odpowiedzi.

Przyktad 1

Wynikiem dziatania (123456 — 239) — 10007 jest liczba:
A. —113690

B. 11,3690

C. 113691

D. 113210

Przyjrzyjmy si¢ proponowanym dystraktorom. Zaktadamy, ze doktadnie jedna odpowiedz

jest poprawna.

Potrzebna teoria

Metodg eliminaciji i preferencji bedziesz rozwigzywac zadania utrwalajgce i rozwijajace
umiejetnosci zwigzane z liczbami wymiernymi.

Ponizej przedstawione zostaly najwazniejsze pojecia, ktore warto sobie przypomnie¢, przed
przystapieniem do rozwigzywania zadan.



Definicja: Liczba pierwsza

Liczba naturalna n wigksza od 1, ktora ma dwa dzielniki: 11 n.
Definicja: Liczba ztozona

Liczba naturalna wieksza od 1, ktora nie jest liczbg pierwsza.
Definicja: Liczby, ktére nie sg ani pierwsze, ani ztozone

Liczby Oi 1.

Definicja: Liczba parzysta

Liczba naturalna podzielna przez 2.

Definicja: Liczba nieparzysta

Liczba naturalna niepodzielna przez 2.

Definicja: Liczba wymierna

To liczba, ktora mozna zapisa¢ w postaci %, gdzie pi q to liczby catkowite i ¢ # 0.

Definicja: Liczba niewymierna

Liczba, ktora nie jest liczba wymierna.

Stownik
liczba wymierna

liczba, ktorg mozna zapisa¢ w postaci %, gdzie pi q to liczby catkowite i ¢ # 0
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Animacja

Polecenie 1

Zapoznaj sie z animacja i zaobserwuj sposéb zastosowania strategii eliminacji i preferencji
W rozwigzywaniu zadan zamknietych jednokrotnego wyboru.

Film dostepny pod adresem https: //zpe.gov.pl/a/DZr74yo6e

Film nawigzujacy do treSci materiatu dotyczacejliczb wymiernych.

Polecenie 2

Wymysl co najmniej dwa zadania zamkniete, ktérych rozwigzanie wymaga wykonywania
dziatan na liczbach wymiernych. Dystraktory staraj sie tak uktada¢, aby mozna byto
wyeliminowac szybko niepoprawne odpowiedzi. Daj te zadania do rozwigzania
kolezance/koledze z tawki.

Porozmawiajcie o innych strategiach rozwigzywania zadan zamknietych.

Polecenie 3

2021-2022+1 1

Woykaz (nie wykonujac mnozenia duzych liczb), ze 021200152058 —

Korzystajac z tej rownosci zbuduj zadanie zamkniete, ktére mozna rozwigza¢ metoda
eliminaciji.



https://zpe.gov.pl/a/DZr74yo6e

Sprawdz sie

Przeanalizuj ponizsze zadania. Jesli dane zadanie mozna
rozwigza¢ metoda eliminacji - zastosuj ja.

Pokaz ¢wiczenia: ® ) @
Cwiczenie 1

Liczba 10 jest

() liczba pierwsza.
() wielokrotnoscia tylko liczb parzystych.
() suma czterech kolejnych liczb naturalnych.

() kwadratem pewnej liczby naturalne;j.




Cwiczenie 2 @)

Uzupetnij, przeciagajac znak < lub > tak, aby kazda nierownos¢ byta prawdziwa.
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Cwiczenie 3 O

Droga z A do B przez C' ma dtugos$¢ 2400 m. Dtugosci drégz A do C'i z C do B pozostaja
w stosunku 2 : 3. Pierwsza z tych drég jest krétsza od drugiej z tych drég o:

() 1440 m
O 1600m
() 480m

O 960m



Cwiczenie 4

Potacz w pary réwne liczby.
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Cwiczenie 5

Zaznacz wszystkie stwierdzenia prawdziwe. Jesli na uszycie 5 spddnic potrzeba 9 m
materiatu, to:

na uszycie 20 takich spddnic nie wystarczy 20 m materiatu.

aby uszy¢ 18 takich spédnic potrzeba wiecej niz 30 m materiatu.

12 m materiatu wystarczy na uszycie 7 takich spddnic.

O o o d

na uszycie 8 takich spédnic potrzeba 14,4 m materiatu.



Cwiczenie 6 Q@

Utamek wtasciwy o mianowniku 20, ktéry lezy na osi liczbowej miedzy liczbami % i % to:
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Cwiczenie 7 O

Roznica NWW (18, 32) — NWD(18, 32) jest rowna:

14,2

—142

142

o O O O



Cwiczenie 8 C
W liczbie naturalnej czterocyfrowej podzielnej przez 9, cyfra jednosci jest réwna cyfrze
tysiecy. Cyfra dziesiatek tej liczby to 3, a cyfra setek tej liczby to 2. Prawdg jest, ze

() iloczyn cyfr tej liczby to 24.
() szukana liczba jest nieparzysta.
() szukana liczba to liczba pierwsza.
() cyfra jednosci tej liczby moze by¢ zero.
Cwiczenie 9 @

Jeéliy—a::2iy+x:6tou’ramek%jest:

() niewtasciwy
() nieskracalny
() zwykty
() 00,5 mniejszy od utamka %
Cwiczenie 10 ®

Dany jest utamek, ktérego licznikiem jest najmniejsza liczba pierwsza, a mianownikiem
suma dzielnikéw liczby 12. ZnajdzZ rozwiniecie dziesietne tego utamka z doktadnoscia
do 0,01.




Dla nauczyciela

Autor: Justyna Cybulska
Przedmiot: Matematyka

Temat: Liczby wymierne na mecie, czyli strategia eliminacji rozwigzywania zadan
zamknietych

Grupa docelowa: III etap edukacyjny, liceum, technikum, zakres rozszerzony
Podstawa programowa:

I. Liczby rzeczywiste. Zakres podstawowy.

Uczen:

1) wykonuje dziatania (dodawanie, odejmowanie, mnozenie, dzielenie, potegowanie,
pierwiastkowanie i logarytmowanie) w zbiorze liczb rzeczywistych.

Ksztaltowane kompetencje kluczowe:

kompetencje w zakresie rozumienia i tworzenia informaciji

kompetencje matematyczne oraz kompetencje w zakresie nauk przyrodniczych,
technologii i inzynierii

kompetencje cyfrowe

kompetencje osobiste, spoteczne i w zakresie umiejetnosci uczenia sie

Cele operacyjne:
Uczen:

» rozwija umiejetnos¢ wykonywania dziatan na liczbach wymiernych

 stosuje strategi¢ eliminacji, rozwigzujgc zadania zamkni¢te

e wybiera sposob rozwigzania zadania (w zaleznos$ci od jego rodzaju) i ocenia
skutecznos¢ tego sposobu

 analizuje problemy arytmetyczne i buduje algorytmy ich rozwigzania

Strategie nauczania:
» konstruktywizm
Metody i techniki nauczania:

e dywanik pomystow



» gwiazda hierarchii
Formy pracy:

e pracaw parach
e pracaw grupach
» praca catego zespotu klasowego

Srodki dydaktyczne:

e komputery z glosnikami i dostepem do Internetu, stuchawki
» zasoby multimedialne zawarte w e-materiale
« tablica interaktywna/tablica, pisak /kreda

Przebieg lekcji
Faza realizacyjna:

1. Uczniowie pracujg w parach - wyszukujg w dostepnych zrodiach informaciji (np. na
stronie CKE) przyktady zadan zamknig¢tych i maja za zadanie rozwiazac je w jak
najefektywniejszy sposob.

2. Pary 13czg sie w mniejsze grupy i metoda dywanika pomystow, zapisujg sposoby
szybkiego rozwigzywania zadan zamknietych.

3. Teraz uczniowie w grupach zapoznajg sie z tekstem opisujgcym strategie preferencii
i eliminacji w Przeczytaj oraz ogladaja animacije.

4. Uczniowie w grupach rozwiazujg zadania z testow samosprawdzajacych. Starajg sie
w jak najwiekszym stopniu wykorzystac strategie¢ eliminacji - modyfikujac ja
w odniesieniu do zadan roznych typow. Omawiajg doktadnie sposob rozwigzania
kazdego zadania.

Faza podsumowujaca:

1. Liderzy grup omawiajg prace swoich grup, wskazuja na trudnosci, przedstawiajg
pomysty i przemyslenia uczniow.

2. Podsumowaniem zaje¢ moze by¢ wykonanie gwiazdy hierarchii - graficznego zapisu
strategii eliminacji w odniesieniu np. do konkretnej grupy zadan.

3. Nauczyciel omawia przebieg zaje¢, wskazuje mocne i stabe strony pracy uczniow,
udzielajgc im tym samym informacji zwrotne;.

Praca domowa:

Zadaniem uczniow jest wybor 10 zadan zamknietych (np. z arkuszy maturalnych) i opisanie
przy kazdym z nich sposobu wykorzystania strategii eliminacij.

Dwoch ucznidéw wskazanych przez nauczyciela, na nastepng lekcje ma przygotowac
przyklady zadan réznego typu, do rozwigzania ktorych nie da sie zastosowac wprost



metody eliminacij.
Materialy pomocnicze:
Rozumowanie indukcyjne
Wskazowki metodyczne:

Animacja moze by¢ wykorzystana przy omawianiu réznych sposobow rozwigzywania zadan
matematycznych z innych dziatoéw programowych.


https://pl.wikipedia.org/wiki/Rozumowanie_indukcyjne

