Przyktady zaleznosci opisanych proporcjonalnoscia
prosta

Proporcjonalno$¢ prosta zilustrowana przyktadami z zycia. Animacja: droga samochodu
w podanym czasie. Animacja: sila przyciggania ziemskiego dziatajgca na kamien.

Animacja: zalezno$¢ miedzy dtugoscia d przekatnej kwadratu a dlugoscig x jego boku.
Animacja: zalezno$¢ wysokosci trojkata rownobocznego od dtugosci jego boku. Animacja:
zalezno$¢ miedzy obwodem kota a promieniem tego kota. Definicja wykresu funkcii.
Ilustracja interaktywna - proporcjonalnos¢ prosta.



Przyktady zaleznosci opisanych proporcjonalnoscia
prosta

W tym materiale zaprezentowane sg przyktady zalezno$ci opisanych proporcjonalnos$cia
prosta. Zapoznaj si¢ z nimi przed przystagpieniem do rozwigzywania zadan zawartych
w materialach WielkoSci wprost proporcjonalne oraz Wielkosci wprost i odwrotnie

proporcjonalne.
Przyktad 1

Zaleznos$¢ miedzy dtugoscia d przekatnej kwadratu a dlugoscig x jego boku jest okreslona
wzorem

d(z) = zv/2.
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Film dostepny pod adresem /preview/resource/RWRYLFCeZeRBo

Funkcja liniowa.Wykres funkcji liniowej_atrapa_animacja_276
Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja pokazuje, ze ze wzrostem dtugosci boku kwadratu wzrasta dtugosc¢ jego
przekatnej, zgodnie ze wzorem d(x) = x razy pierwiastek z dwoch.

Jest to proporcjonalno$¢ prosta, a wspoétczynnikiem tej proporcjonalnosci jest V2.
Przyktad 2
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Zalezno$¢ miedzy wysokos$cia h tréojkgta rownobocznego a dtugoscig a jego boku jest
okreslona wzorem:

h(a) = “*2/5.
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Film dostepny pod adresem /preview/resource/R3r3UcyZ9BtyV

Funkcja liniowaWykres funkcji liniowej_atrapa_animacja_277
Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja pokazuje, ze ze wzrostem dtugosci boku trojkata rownobocznego wzrasta
wysokosS¢ trojkata, zgodnie ze wzorem h(a) = a pierwiastek z trzech dzielone przez dwa.

Zalezno$c¢ ta to proporcjonalno$¢ prosta, a wspotczynnikiem tej proporcjonalnosci jest

V3
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Przyktad 3

Zalezno$¢ miedzy obwodem L kola a promieniem tego kota jest okreslona wzorem:

L(r) = 2xr.


file:///preview/resource/R3r3UcyZ9BtyV

L(r)=2mr
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Funkcja liniowaWykres funkcji liniowej_atrapa_animacja_278
Zrédto: Zesp6t autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

Animacja pokazuje, ze ze wzrostem dtugosci promienia okregu wzrasta jego obwod,
zgodnie ze wzorem L(r) =2 pir.

Zalezno$c¢ ta to proporcjonalno$¢ prosta a wspotczynnikiem tej proporcjonalnosci jest 27r.

Funkcja liniowa
Przejdzmy teraz do funkcji opisanych tym samym wzorem co proporcjonalnos¢ prosta,
awiec f(z) = az, ale okreslonych dla dowolnejliczby rzeczywistej z. O liczbie a nie
bedziemy juz zakladac, ze musi by¢ dodatnia. Zastanéwmy sie, jak wyglada wykres takiej
funkcii.

Twierdzenie: Wykres funkcji f(z) = ax

Wykresem funkcji f(z) = az, gdzie a to ustalona liczba rzeczywista, jest prosta
o réwnaniu y = az.

Wykres funkcji f(z) = az, gdzie € R to prosta, ktora przechodzi przez kazdy z punktow
postaci (z,a - x).

W praktyce do jej narysowania wystarczy zaznaczy¢ punkt (0, 0) i odpowiednio dobrany
inny punkt (z,a - z).
Przyktad 4

o Wykresem funkciji
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f(z) =2z

jest prosta przechodzgca przez punkty (0,0) i (1, 2). Wykres ten jest zbiorem
punktow (z, y), ktorych wspotrzedne spetniaja rownanie y = 2z, czyli punktow
lezacych na prostej opisanejrownaniem y = 2zx.

o Wykresem funkciji

f(z) = =3z
jest prosta opisana réwnaniem y = —3z, przechodzaca przez punkty (0,0) i (1,-3).
o Wykresem funkciji
)
fz) = 1

jest prosta opisana réwnaniem y = 2z, przechodzaca przez punkty (0,0) i (4,5).

o Wykresem funkcji

flz)=-1,4

jest prosta opisana rownaniem y = —1,4 - z, przechodzaca przez punkty (0, 0) i
(5a _7)°



Polecenie 1

Wykonaj polecenia zawarte w aplecie.

Zasob interaktywny dostepny pod adresem https:/zpe.gov.pl/b/PxJt6ZIqgv

Zrédto: Zespét autorski Politechniki £6dzkiej, licencja: CC BY 3.0.

W dalszej cze$ci bedziemy zajmowac sie funkcjami okreslonymi wzorem f(z) = ax + b,
gdzie a, b s3 ustalonymi liczbami rzeczywistymi.

Zauwazmy, ze po przesunieciu wykresu funkcji f(z) = az o b jednostek wzdtuz osi Y
otrzymamy wykres funkcji okreslonej wzorem

g(z) = f(z) +b,
awiec
g9(x) = azx +b.

Zatem wykresem funkcji g jest prosta rownolegta do prostej o rownaniu

Yy = az.

Przyktad 5
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o Wykresem funkciji

f(z) = -2 -3
jest prosta rownolegla do prostej o rownaniu y = —2x i przechodzgca przez punkt
(0,—3), czyli prosta o rbwnaniu
y= —2x — 3.
kv
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Zrodto: Zespot autorski Politechniki kodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

» Wykresem funkcji
f(z) = -3z +4

jest prosta rownolegta do prostej o rownaniu y = —3x i przechodzgca przez punkt
(0,4), czyli prosta o réwnaniu

y=—3z +4.



y=—3z+4

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

o Wykresem funkciji

fo) = zo+2

jest prosta rownolegla do prostej o rownaniu y = %x i przechodzaca przez punkt
(0, 2), czyli prosta o rownaniu




Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.

o Wykresem funkcji
flx)=-1,4-2—-1

jest prosta rownolegla do prostej o rownaniu y = —1,4 - ¢ i przechodzaca przez
punkt (0,-1), czyli prosta o réwnaniu

y=—-1,4.z—1.

y=—1,4¢z -1

Zrodto: Zespot autorski Politechniki Eodzkiej, licencja: CC BY 3.0.



