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Wspotczynnik kierunkowy prostej, do ktorej naleza

dwa rozne punkty

Zrédto: Logan Armstrong, dostepny w internecie: www.unsplash.com.

Jeden z aksjomatow geometrii mowi, ze przez dwa punkty mozna przeprowadzi¢ doktadnie
jedna prosta. W tejlekcji dowiesz sig, jak wyznaczy¢ wspotczynnik kierunkowy prostej
przechodzacejprzez dwa punkty umieszczone w uktadzie wspotrzednych.

Twoje cele

o Wyznaczysz wspotczynnik kierunkowy prostej przechodzacej przez dwa punkty
o danych wspolrzednych.

o Wykorzystasz wzor na wspotczynnik kierunkowy prostej przechodzacej przez dwa
punkty o danych wspolrzednych do badania wlasnosci czworokata.




Przeczytaj

Naszym celem jest wyznaczy¢ wspotczynnik kierunkowy prostej przechodzgcej przez dwa
punkty w uktadzie wspolrzednych. Zauwazmy, ze jesli punkty maja rowne odcigte
(pierwsze wspolrzedne), to prosta przez nie przechodzaca jest rownolegla do osi Y, zatem
nie mozna jej opisa¢ rownaniem kierunkowym. W dalszej czesci bedziemy rozwazac
punkty, ktore majg roézne pierwsze wspotrzedne.

Rozwazmy prostg przechodzaca przez punkty A = (z4; y4) i B = (zp; yg). Wiemy juz, ze
jej wspotczynnik kierunkowy jest rowny tangensowi kata jaki tworzy ta prosta z dodatnig
potosia X.
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Zatem wspotczynnik kierunkowy prostej przechodzgcej przez dwa punkty jest rowny
ilorazowi roznicy drugich wspotrzednych tych punktow przez réznice pierwszych
wspotrzednych tych punktow.

Przyktad 1

Wyznaczymy wspotczynnik kierunkowy prostej przechodzgcej przez punkty A = (2; 3)
iB=(-1;-2).

Zgodnie z wyprowadzonym powyzej wzorem wspotczynnik kierunkowy prostej AB jest
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Przyktad 2
Dany jest punkt A = (2; — 3) i B. Wspotczynnik kierunkowy prostej AB jest rowny %
Wyznaczymy wspotrzedne przyktadowych punktow B spetniajacych warunki zadania.

Niech B = (zp; yg). Na podstawie powyzszej zaleznosci mozemy zapisa¢ rownanie
yp+3
:EBfQ

7€ TB = %y3—|—4.

= %, ktore po przeksztalceniu przyjmuje posta¢ 3z — 6 = 2yp + 6, co oznacza,

W ponizszej tabelce otrzymaliSmy wspotrzedne kilku punktow spetniajacych warunki

zadania:
Yp 1 —1 3 _3
zp = yp +4 42 3+ 6 2
Stownik

wspotczynnik kierunkowy prostej
wspotczynnik a w rownaniu kierunkowym prostejy = ax + b
wspotczynnik kierunkowy prostej przechodzacej przez dwa punkty

jesli dane sa dwa punkty o réznych pierwszych wspotrzednych, to wspotczynnik

kierunkowy prostej przechodzgcej przez te punkty jest rowny ilorazowi réznicy drugich

wspolrzednych tych punktow przez roznice ich pierwszych wspoétrzednych. Jesli

A= (za;y4), B= (zp;yp)izs # zp, towspolczynnik kierunkowy prostej AB wyraza
—Y4

: YB
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Infografika

Polecenie 1

Przeanalizuj informacje zawarte w infografice i na ich podstawie rozwiagz zadanie.

Polecenie 2
Rozwiaz test. Wskaz poprawng odpowiedz.
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Sprawdz sie

Pokaz ¢éwiczenia: O @
Cwiczenie 1
Cwiczenie 2 @)
Wyznacz wspoétczynniki kierunkowe prostych A B. Wpisz utamki dziesietne.

Wspétrzedne punktéow A i B Wspétczynnik kierunkowy prostej AB

A=(-11), B=(3;3)

A=(-3;-1), B=(51)

A=(-3;4), B=(7;2)

A=(-3;3), B=(3;0)

Cwiczenie 3

Potacz w pary zestawy punktéw A i B z zestawami punktow C'i D, ktore wyznaczajg proste
o takich samych wspétczynnikach kierunkowych.

A= (-4;-1), B=(-1;-2) C = (—8;0), D= (2;2)

A= (-2;-1), B=(3;0) C = (0;—5), D = (4;1)

A= (1;0), B=(-2;-2) C = (-2;0), D = (4;4)

A=(-3;,-1), B=(-12) C=(-4;3), D= (21)
Cwiczenie 4

Cwiczenie 5




Cwiczenie 6
Rozwiaz test. Wskaz poprawng odpowiedz.

Pytania Odpowiedzi

Wspdtczynnik kierunkowy

prostej przechodzacej przez 5 6
punkty A = (2;3) i 5 O s O

B = (—4; —2) jest réwny

Wspotczynnik kierunkowy
prostej przechodzacej przez 6 6
punkty A = (—3;2) i 7 O 7 O
B = (4; —4) jest rowny

Wspbtczynnik kierunkowy
prostej przechodzacej przez
punkty A = (—4;2) i
B = (5; —2) jest rowny
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Wspdtczynnik kierunkowy

prostej przechodzacej przez 8 3
punkty A = (7;10) i 7 O s O
B = (4;2) jest rowny

Cwiczenie 7 @

Rozwiaz test. Wskaz wszystkie poprawne odpowiedzi.

Na proste;j Na prostej Na prostej Na prostej
o wspoétczynniku o wspotczynniku o wspoétczynniku o wspoétczynniku
kierunkowym kierunkowym kierunkowym kierunkowym
réwnym 2 réwnym % rownym 3 réownym —2

przechodzacej przez | przechodzacej przez = przechodzacej przez = przechodzacej przez
punkt A = (—1;1) punkt A = (1;1) punkt A = (1;-1) punkt A = (1;1)

lezy réwniez punkt lezy rowniez punkt lezy rowniez punkt lezy réwniez punkt

o wspotrzednych o wspotrzednych o wspotrzednych o wspotrzednych
(1;5) (] (3;2) (J (2;2) (] (2;2) (]
(1;4) (] (-10) [ (0;—-4) [ (-1;4) (]

(1;6) [ (—3;1) [J (3;5) [J (2;-1) (]



Cwiczenie 8

Wskaz zdania prawdziwe.
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Czworokat o wierzchotkach A = (—3;4), B = (—6;2)
C = (—2;—2), D = (1;0) jest réwnolegtobokiem.

Czworokat o kolejnych wierzchotkach A = (4;4), B = (0;1)
C = (2;0), D = (5;1) jest trapezem.

Czworokat o kolejnych wierzchotkach A = (—2;3), B = (—5;1)
C = (—4;—-3), D = (5; 3) jest trapezem.



Dla nauczyciela

Autor: Sebastian Guz

Przedmiot: Matematyka

Temat: Wspoélczynnik kierunkowy prostej, do ktorej naleza dwa rézne punkty
Grupa docelowa:

Szkota ponadpodstawowa, liceum ogolnoksztalcace, technikum, zakres rozszerzony
Podstawa programowa:

IX Geometria analityczna na plaszczyznie kartezjanskiej, poziom podstawowy
Uczen:

2) postuguje si¢ rownaniami prostych na ptaszczyznie, w postaci kierunkoweji ogolne;j,

w tym wyznacza rownanie prostej o zadanych wilasno$ciach (takich jak na przykiad
przechodzenie przez dwa dane punkty, znany wspotczynnik kierunkowy, réwnolegtos¢ lub
prostopadlo$¢ do innej prostej, styczno$¢ do okregu)

Ksztaltowane kompetencje kluczowe:

o kompetencje w zakresie rozumienia i tworzenia informacij;

» kompetencje matematyczne oraz kompetencje w zakresie nauk przyrodniczych,
technologii i inzynierii;

» kompetencje cyfrowe;

» kompetencje osobiste, spoteczne i w zakresie umiejetnosci uczenia sig.

Cele operacyjne:
Uczen:

o Wyznaczy wspotczynnik kierunkowy prostej przechodzacej przez dwa punkty
o danych wspotrzednych.

o Wykorzysta wzor na wspotczynnik kierunkowy prostej przechodzacej przez dwa
punkty o danych wspoltrzednych do badania wlasnosci czworokata.

Strategie nauczania:

o konstruktywizm;
o konektywizm.



Metody i techniki nauczania:

e odwroécona klasa;

e rozmowa nauczajgca w oparciu o tresci zawarte w sekcji ,,Infografika” i ¢wiczenia
interaktywne;

o dyskusja.

Formy pracy:

o pracaindywidualna;

e pracaw parach;

e pracaw grupach;

» praca catego zespotu klasowego.

Srodki dydaktyczne:

o komputery z gltoSnikami, stuchawkami i dostepem do internetu;
» zasoby multimedialne zawarte w e-materiale;
» tablica interaktywna/tablica, pisak /kreda.

Przebieg lekcji
Przed lekcja:

1. Nauczyciel prosi uczniow o zapoznanie si¢ z medium w sekcji ,, Infografika”.
Faza realizacyjna:

1. Nauczyciel dzieli klase na 4-osobowe grupy. Uczniowie rozwigzuja ¢wiczenia 3-5 na
czas (od tatwiejszego do trudniejszych). Grupa, ktora poprawnie rozwigze ¢wiczenia
jako pierwsza, wygrywa, a nauczyciel moze nagrodzi¢ uczniow ocenami za aktywnosc¢.
Rozwigzania sg prezentowane na forum klasy i omawiane krok po kroku.

2. Uczniowie indywidualnie wykonuja ¢wiczenia nr 6-8. Nastepnie konsultujg swoje
rozwigzania z innym uczniem i ustalaja jedna wersje odpowiedzi.

3. Praca indywidualna - implementacja poznanej techniki do rozwigzywania problemow
informatycznych - wykonywanie ¢wiczen z sekcji ,Sprawdz sie”.

Faza podsumowujaca:

i

1. Omowienie ewentualnych problemow z rozwigzaniem ¢wiczen z sekcji ,Sprawdz sie”.

2. Nauczyciel omawia przebieg zaje¢, wskazuje mocne i stabe strony pracy uczniow,
udzielajgc im tym samym informacji zwrotnejWybrany uczen podsumowuje zajecia,
zwracajac uwage na nabyte umiejetnosci.

Praca domowa:



1. Uczniowie wykonujg ¢wiczenie nr 8 z sekcji ,Sprawdz sie”

Wspotczynnik kierunkowy prostej zapisanejw postaci ogolnej
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